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Cristiana Dumitrescu-Pr of esor |l a Col egiul AMi hai l Cant



LA TNCEPUT DE DRUM

Revista  «Matematici prahovene care se lanseat astibzi se do
continuatoar ea, pe o tr e agchikte santaugurat’de anlreak , a
succes: A Caiet de informare matematicto. y
Policarp Gane Ki a fost susSinut de catedr
Breaza, Bukt eni , DBbija Mircea,Ma rpira ma pktod fetsmeas du,
Vasile Btghint, | acob Ha d/asiledtingu, Nanstamtin éaBcu, T 0 me
Sergiu PopaF| orea Constantin, Stelian Banu, Dabi

ultimul rand de domnul pfesor Adrian Ghioca...
PerseverenSa acest ori pfrioffektscouti ,pedoadinSae
pentru makiemaeéet ceachk ti mpul -adu benrs ufelzeodivtO© npd

NoKt i colegi, profrisoRizva&aulsdieidermDaai ne |
responsabilitatea editbktrii unei revi steva$@t
pe al Sii: profesorii, me mb r i ai Filialei
Romania.

Innumeletunr or col egilor mei l e mul Sumesc Ki
ca acest proiect st aibt o viaSt cOt mai | u

COmpi na, 14 martie 2008

Pr e k e ldrilialet Gdmpéna
a SociettSii de ktiinSe
Romania



SCURTPIREZENTARE A SOCI ETIESI | DE KTI1 1N
MATEMATICE DIN ROMA NIA
K I A FI L IMPINEA I CA
Profesor Cristiana Dumitrescu si
Profe® r zvRAd Laiu
Colegiul AMI hai |l
Sinaia

1)Act constitutiv al SodinBdmBngi i de KkKtiinSe N

S u b s dimmranduse in ziuade 30 an 1949, n Budurleek Casiia Uni
din str. Dionisie Lupu nr. 46am hodcomstr ©ui r ea U wguedenurBireacdeet £ $
SOCI ETATEA DE KkTI1 I NSIFIZIBARSEMATI CEo ki et HiSi i €
str.Episcopiei nr.2 et Obi ect uli, scBpulgdiuetat & ki t oate condi $
" n tuaalultstatut care face parige g r ain prézentul act constituthDt m mandat e
c 0 nd u c earviui ConsilmtCentral provizoriu:

1.Acad. prof. univ. Moisil Grigore 21.Prof. univ.Hulubei Horia

2.Prof. univ. Popovici Andrei 22.Asist. univionescu Tulcea @in
3.Sef de lucrari univ. Ciorascu Florin 23.Prof. lonescu Viorica
4.Conf. univ. Dramba Florin 24 .Prof.univ.Mihoc Gheorghe
5.Asis. univ. Dorel Bali 25.Prof. Negreja Traian
6.Prof. Kahane Arno 26.Prof. univ.Nicolescu Miron
7.Conf. univ. ing. Parvu Aurel 27.Prof. univ. Novac Valeriu
8.Prof. Simionescu G.D. 28.Prof. univ. Popovici Tiberiu
9.Prof. univ. Auslander losif 29.Prof.univ.Potop Aurel
10.Acad. prof. univ. Badarau Eugen 30.Prof .Petrulian Mihai
11.Conf. univ. Barbalat lon 31.Prof. Risavi losif
12.Prof. univ. Barbulescu Nicolae 32.Asist. univ. Roth Miu
13.Prof. univ. S. Borbely 33.Ing. Saichim Adolf
14.Prof. Claudian Virgil 34.Prof. Salghian @in
15.Prof. univ. Gheorghiu Traian 35.Prof. univ.acad.Stoilov Simion
16.Prof. univ. Ghermanescu Mihai  36.Prof. univ. Teodorescu Nicolae
17.Prof. univ. Haimovici Mendel 37.Prof. univ. Titeica Serban
18.Prof. univ. Halaai Aristide 38.Prof. univ. Vencov Stefan
19.Prof. Hitzig losif 39.Prof. univ. Vranceanu Gh.
20.Prof. Hollinger A.

2) Statutul Societ. iSi de ktiinte M@atematice din RomO

Titlul |

Numel e Bociett$
Societatea de Kkt idminiged e WMa e coétihuere @resalitan R
ASoci effulane@iogneazt cu sedi ul centralEsten Bu
p e r sjo a n jfaie antcaracter apolitic si neguvernamermalactivitate nonprofit

Titlul 11
Scopul iSocietts$S
Scopul iiStci et Lt $

a) St contribuie | a respOnbarea dcoamed i ncS
prestigiului matematicii nmén dix

b) c®intri buie | a perfecS$Sionarea pregttiridi [
c) sbhulezeati vitatea de cer cediad addgpecihlate®i f i c |
profesorilor de maldetoategradeld; din “~nviSEmO

4



d ) sPriine cultivarea in mddurile tineretului studiosa i nt er esul ui K i d
mat e ma #lindtumes pr e rcoeiginales t
e) aft i vezerirgaenésui §nt kui iaypmdfesiendetmatematecianu | u i K

Pentru aki atinge scopulS o c i e tpeopueea ~ K
a) S tcontinue publicarea revise i centenare OQEulici a Mentuamat i
tineret;

b) St edit eizge rpiucbd iiccea Sc u  icraetodolbdiceadresatee delor ccare K
predau discipline matematice;

c)St editeze publica$Sii care st prezinte re:
mat emat i ct

dSt edi tridlermatleumart i c i cCu car actiipractice,enr el ec 8
oBiblioteca S.S. Mo

e) S torganizeze concursypie nt r u el ig vi Ki studen$

NSL acorde premidi Ki di st iicoalpratorii cel or mai a

g) St or gani Hiezxzaocwd simpozioanes ot fiesdenir§ari@areschimburi

de experienSt cuutresme jda ematagrhat i ct

hYSt " ntrieSdetcokbbh8&rare cu alte saegnclesivt Si ;
prin s chi mbiurreividset ectsrafu alte publica$

NSt folwseasald te mijloace potrivibeapenmr @
fostatenung$

Titlul 11

Membr i i iiSociett$
Potfimembri ai iiSoci et t$
a)l i cenSi arBatematicen kKt i i n$

b))l i cen$Si a$Siei( fi,rhinge)ecomomie,étd)¢ m1Se au pdoneniul pLr i

matematicij

c)inginerii cu di pitebnmé; ai unor wuniversittLt$S

d)of i Ser iiaiuaocbhacadémii san iSstitute tehnice militare;

e)s t uidie nfSibbrcda matem&ici;

D "nveiSttorii cu pr stiolmatdmatici deosebite pentru
Me mbr i i i Bo a toar¢letd@pturi:

a) St pariunile ¢ mp a irile) ogdmizate de Societate sau filialégubfilialele)

sale;

b)St prezi ntianiloromr gadiradt ea cde S o dficeesauantetedice 0 mu r

di n do meeftoi matemakice;i i n $

c) sBlikte Sei et LSi i sprijin “n finalizar@a un

publicarea reaultatelorpudericea&rile Societt

d) St ppregpblicare problemar t i col e Ki note “"n revis]

cel el aliiae PBwhliied &P

e) St epcavot delibdarapiv] a  aile gamdrale ale filiale(subfilialei) din cae fac

parte

f ) St rdomitetal fili@lai(subfilialei) din care fac parte;

g) St fie al exi ca delega$Si par Coof glei h@a

acesteiacu vot deliberativ;

h) St fie alexki ~ rdroulacest&;i | i ul SociettLSii K i
Membr ii Soci et indioniri:c au ur mkt oarel e °

a)Strespector eveder il e Statutul ui S o0 c irile primig iini K i

cadr ul iisawfiaiecé s uBf i | i al ene;) cktreia ~ 1 apar$

b)St sumt&drBtoci et atea prin plata unor ciotiza
una di nilepalebl i ca$



Titlul IV
Or gani kcandeerea Socie ti $

Sod et atea de ktiin$Se Matematice din RomOn
f i | isabfilale,.knde K i desf btk onemhdiieiaOc tfiiviiitaa tke as ec uor
cu cel puS$Sin 50 de menBbdeimembi. o subfilialt c

Foru suprem de conducere a SociettSila est

paruanicu partici par eaisdbflibldog a Sailleokri f'inl iaabteesltors
generale ale acestora.
Conducerea fil dealdeuinage ar ggaelniez ead 2L Adunar e
CoONvVvOo ac tte ovieste nava@eglac ©nu mai Imadrande o dat t
Comitetul f iuit dina7dil® memlerigar ed alasubdlialei din 57 membri.
Comitetul ftoalteca@minp@en®te ur mt
-un ednte;k
-un viedietggr e K
-un secretar;
-un casier;
-res u | sunt me mb riilor liase pot stabili,d e gnevoi, diferitex
"nsikrrcint
Comisia de cenzori a filialeif o r noanttiei membri,v er i f i ck gesti uni
inf or mealz Ltpu Ppeancoom tdett &1 f i | i afinanciara s upr a act i

Titlul V
Mi jl oacelie Societt$
Pentru ati nggroea ed ciofeMdtematicedispune de:

a) munca voluntart kKi eenunsenésat tisal me S
b) taxele deilemsamua&lre «dhictodtieg adce membr i i
c) sumele “"ncasate din; vbnzarea publica$Siil
d) dob&zile kancare acordate sumelor depusednturi;

e ) d alewadp persoane fize;

f) sponsoriztri dimipatieaSanhusmatipadicdpe gpeaer g
g) orice alte surse legale de venituri.
Nici un membru retras sau exclus nu poate pretinde ieure pt asupri@ aver

Titlul VI
Dispoz ii gnerale
Bi roul Con siipbatewatordacu r&ificarea €onkil@luititiul de Membru de
Onoare al S o c i e timagcante din dommeniulpratensatcdhian | & S s a
st rtate,cngkr e au o0 C 0 ntprriobgurSei star hthtexobtce.bniSt £ | a
ConferinSa NaiSpoaienaaordala par oHamiea tetaS Coipeui | i ul

votul a 2/ 3 din nunbludePr edceil retgea Sd d 0 Qin Agasteez ean| S
titlu se acordt pe viaSt
Titlul VI
Di s pidirale S
Durata unui ma nd aitin “Bi rCouwls i Co nidpi riiculinoe itk £

comit et e lisubfilidleloriestd de patru arNlandatu unei persoane poate fi reinnoit
numai o singurt datt
D u pekpirarea unui mandak,a a | e gteareicled unruthteg dinjreunmadbrii

vechilora gane de c¢ o ndipt enrnea manoldat. f i real ek
S. S. M. R. TK desftkoart activitatea ' n
socSietdi mi | aire din alte St



3) Scurtt prezentare a filialei Prahovaa Soci et teMatematice kt i i n$
Filiala Prahova a n398caM. ormagdmisza Sind iji ndGea
de ISei iMat eifkzitej@@ kKum era preéevizutal  iStatu
respectiveadoptat i 1949.
Tn 1964 ea a devenit Filiala S.S.M. Prahova.
P r e kieFlialen Brahova au fost, da lungul timpului,u r toti profesori Mircea
Leca, lon Tomescu, lon Grigore, Mircea Negrea, Miron Qpf2lampia Popescu, Petre
Nic h j lbntlarca. Actualulp r edlinte al filialei Prahova a S.S.M. este domnul profesor,
inspector general adjunct, Nicolae Angelescu.

Activitatea Filialei Prahova a S.Bl.a fost lbgat K i consistentt, K
di stinki profesori rdhemvenmAt¢t exnait i o8 nmeard sauni ©c e e
afirmat nu numai pe plan logal dar Kiionpld r glcairpicie, &8 8L ivesac ~ nc
amintirea multor profes r i de mBAt etnmaetbiucite st rEmOnkt ki ’
Mat e mae aceatne permem¢ | e awmela it acesteanduri

-lon Grigore-Co | e g iomaldo | NCah$ a g P ladtiie & K

-Eugen OGoI e gionaldo WN aveazw, P| dii e K

-ktefan Sarivan Liceulo Al . | P. | Gotli zeako

-Mi h aileanlR¥C o | e g iomalo MNah&@ i Wil totié & x u 0,
-Gherghe MateesduC o | e g iomalo MNah& i Wil otie @ x u 0,
-Tiberiu Szabc Co | egii winlaNla .8§C a rPd gitii ®&lke 0,

-Co st idnarui®ri tc e u il(Prahovd)a S

-Constantescui COLegi uloINaS iCoaR tabyii ead e 0,

-Constantin VasilescuCo | egi ul NaS$Si ofhladiii eid . L. Car agi a
Pr ezent tiledensebité organizat&de Filiala Prahova a S.S.M..
Din 1968nma emtOnkEi I'i al a Panualhleo Sinaiap sesigne Kld z e a :

comuni ctr-kt ihoekUgpartigicaor e n.aSi onal t

De-a lungul timpului Filiala a editat @olumec u ar t i c ol ealepmfesordnt e ma t
din judeSawie diun fQasrtt prezent at e -kn ifisce®eSi uni
la Sinaia.

Cn 1978 Filiala, altturi de Biroul S.S.1I
Olimpiadal nt er naSi onal t de Matematict, |l a Bukt e

In 1990 Filiala Pa h o v a a organizat Ol i mpi ada N a
gimnaziu.

Tncepad cuanul 1997 i | i al a P rSeShVoRv,pae nstpriu ionrkg demiiaz ar e ¢
cursuril opr afee syaritl arl ede armat emat i ct din toa

Tn ultimii ani, Filiala Prahovas p r iojganizatea la Sinaia cur sur i |l or de

l ot ul ui naSional oQlimpragailnterng ied reac ISt o dh @it WM te @ M a t
anul ui 1 9 9dAuluipdin Ramianiaisr efat ¢ ut cu latup eleeilor mih Ungaria
pentru Olimpiada | ntpea nlmd&z @ nwand Li dec dwad ednar ti
K i mi ni st etula direcelé dotv ki MmO

Filiala Prahova a S.S.Ms-a situatin primele randuriri procesul de modernizare a
cunoktinSel or de niaeu carcarturieptr ofre s@irmmh @z i Wek m
P | otij Bireul Filialei a antrenat deseori cadre didactice unigei t ar e delledina Unii
|l ocal it mt B uixcare gl expunerile pree nt at e au contribuit
profesional t a pr oSfte saomiin toteva midee denmaree@restigiu: ¢ L
Gh. Miho ¢ , N. T e o d oileans ERusu,ANolliNgerhGaius lacobGh. Marinescu,
Nicu Boboc, lon. D. lon, O. St L@ tBécal LLNiculescu, Constantin Popovici,
Const antonQuculsscubbn Chi $escu ki al $



4) Scurtt prezentare a fi leiMatermice COmpi na a S
Filiala SociettSceidn@Ganpika i andaeaMatie matSik
organi z aSahHlalgiRrahevg&enamtnul 1964 devine subfil |

2006 [
P

[

filialt a S.S. M. R.

rekedinSi i filial ei e ®&@ematicenau fost, eBSlongul et £ $
timpului, utorinpkofesor: T udose Tinase, M SergiuaPopa. Aktttezfit, n e

prekedint e mana a 5.5.Mi este @oammp&C f esoar t, directo
NaS nal ANi c o ldia@mpgdae, Ggbda eade.u 0

I ni Si at iivsabfiinlfiialneSitr C@mp i npar o dnasea PuaostSu i i
Profesor d ¢ absolneat|at Uiceul§io Diurmikt r i ti rBaesibd,zik Col e
NaSional O Ni c ol ampingk-a gcbt tstadisile la Oniversitatea Bueuresti,
avand ca prdéesori pe Ghe r g h eica, Bimigie Pompei,David Emanuel. Arevenit ca

profesor, la Canping in anul 1935Ja liceul pe care-d absolviA condus subfil i a
det ki nSe Mat emati ce pa@ansiondt nooncanhdiiht d & s&®©nd
peripadtjuiprudf esstor i i pasiona$Si de mablemmat i c
PrahoveiA f ost raitn raaeretvar al tinerilor absol ven:
"Ki " ncepeau act.ivitatea “n aceastt zont

Din 1969 la condcereasubf i | i al ei a fost al east (

kt eesduDo mn i aa ixeput kariera la Liceld Ni c ol ae @Gramuglé5lkees c u 0

| ©ngt activitatea neobositt |iaisubflidletidridih, a
1969, sufletulei. S-a pensionatri1986 dam conti nuat activitatea ¢
p © Mi1990.

Subiliala Campina a avut da lungule x i ®itsaeno@ctivitate lgpa,tatpr eci at t
conducer ea SoecMatematicBR @ |déemugilet de studcercuri cu elevii,

c ol ab or kealizarep enartnumere ale Gazetei Matemafica, r triilacsimpadzioane,
subfiliala Campina, sub conduceea doamnei profmreescoar € n M3r ata
organi zat s e simetadicek t dideac@erau ajunslda Xd éedciuS o | ar g
participare at Ot a profesoepltecunhi Ri sabifuinlo
profesor uni versitaifeidi e Bydudrimvesaut L8stitutu
P | otii Mekpst de la aceste sesiunp © nt.1992,a fost domnul academician Nicolae
Teodorescupr ekedi nt el e S oMaiemadtide.F o it d @&tivakdoaminad S
profesoar e nbbauin anulal97ZX dulgiliala, in cobborare cu Institutul de
CercerttProiecttitri mpmanwlrggaindiegadi 1M4C@ol ocvi
F i lidi, patrdpate de domnul academician Caius lagob,c eegintde&x S o c i etek Si i
Matematice.

Sub conducerea domnului fesor Sergiu Popa, subfiliala Camain-a dontinuat
activitatea ° niialgsale. Misiunéa domnuiue pradesorfast cuaath m&
dficilt cu cOt, toare gmudur 1989a idrarhiaivatogildni sacietataar mt
roméaneasca a avut mult de suferit. Acest lucra seflectatk la nivelul profesorilor de
mat emat i ct Ki a Md&emnaticee t "tnS i si e ndseu | k tautpus midrirg | pr

plan activittSi de ordin economic KiiCuwmtoateau me
acestea, avarca preedinte pe domnul pfoe s or Ser giu Popa, subfil
act iideosebiteam ar f i : sesi uni |-kt idieni Sditreeuce@istekt r |
iCai et de i nf orsubdgrigea doanhuduippeofiesorcGlane Policarp

Swfil i al a GC®&®aom inuaeatk activitatea conform tr
doamnei prof esoar edintGactual al flidled U @ £ d & srike deogelite g L
ala acestei perioade este demedmutransformare a subfilialei Campinafin | i al £ a So

de I Matamtice. dt o ddaurtel uat sesiunin@®i fdiec ec.o nlueni a&s
tot latava 1 chd &mn e i profesoare Gabri @Mat dmataise
praho,velnaee opr i mul stu numt



Cn ~ nc hed zametistay tuturop membriloractuali ai filialei Campina a
Soci et t iMatenthtice kKt i i n$

1) Alexiu Daniela

2) Angelescu Carmen

3) A n calCSBstian

4) Anghel Leonard

5) Anghel Valentin

6) Badiu Vasile

7) Banu Stelian

8) B khulescu Simona

9) Bilonbu$S

10) Bora Viorel

11) Bradlon

12) Bratu lonela

13) Buluciai ant
14) BuPettei ant
15) Constantinescu Antoaneta
16) Cristian Cristina

17) @ t MNigotre

18) Gdviar u S
19) D ebAlexandru

s s s s s s s s P s s

20) Doinaru Mihaiela
21) Dumitran Siziana
22) Dumitrescu Cristiana
23) Lavam Rt
24) Lungu Adriana

25) Lungu Adrian

26) Necula Elena

2 7 ) trarPThberiu

28) Pitea Teodor

29) Pitea Ariana

30) Pristavu Diana

3 1 )endrpiu Cristian
32) Stan Constantin
33) Stanciu lon

3 4 YefarkMargareta
3 5 ) nask Gabriela
36) Vulcu Eleonora
37) Vulcu Victor

3 8 ) ditaruiNicoleta

o o s e s s P P P P P s P P P P P Pt

IN MEMORIAM

PROFESORUL ADRIAN P. GHIOCA

latk. ¢ £ au trecut
Domnul Profesor

viaSa sa.
Sa ntscut |

Prof.
Prof. Cristiana Dumitrescu
Colegiula Mi hai |

deja peste doi
Adrian Ghioca. Vom

augustrmad4turaumBiulze ugi mm

Apoi absol vt Facultatea de Mat emat i ca
Pl anificare Ki bernetickt din cadrul
A frtcut stagiul e miviEShanom®nd acd i arewll
apoi definitiyv or akul Sinai a, i
AMi hail Cantacuzi
A avut O mare vocaSie de profesor.
atragaele i i spre matematica. A " nSel es
elevi, descoperinds e p e -ksii npeo,atstt pune " n valoare
A fost un diriginte de excepSie.
toate gener-aSchilieupiet care | e

A fost un manager deosebit. Liceul pe casedondus ca director timp de peste 30 de
prestigiul pe val ea

ani-a ®®ktigat

Rtz van

Cant ac

"ncerca

Acade

superioar



A scris, “n col abor ar mativad deuctlegeniale prablenee K C ¢

K i peste 150 de articole Ki probl eme publii
specialitate romOnest i . Cnst unel e artico
specialitate de prestigiu din S.U.A., Rugia Bul gari a. Mul te probl e
Profesor Adrian Ghioca au fost date | a dif
K i naSional e. Una dintre probleme a fost p
Mat ematict ®eniadPhaistr B8el e scri se, este
KtiinSific, c¢cOt Ki met odi c, l ucrarea ndMat el
dout edi Si i

A scris dout numere ale singurei iaevi sl
algoritmuluio.

A construit tradi $Sii. Ast fel, a contrib
comuni ctr-kt imen $idfiicoe ale I nspectoratului kec
a SociettSili de ktiinSe LMamaenmafteisctear ¢i, n dRC
KtiinSifickt ki met odi ct, ce -aareedilSa® Icehi &
stpt tmGni " nainte de plecarea ireversibilt

A organizat tabere de mlotinmimaltRontahiei avdde st e
stagi. de pregttire la Sinaia. De dout or
Ungari ei K i S. U. A.

A fost membru “n Comisia de Matematict
Cercetbtrii. A f ddwmt Cparitse ,a ‘dre toog Qiananmziaire a
mat emat i ct.

A fost, timp de trei |l egislaturi, me mb r
Mat ematice din RomGnia. Totodatt, a fost wun

A primit Dipl oma de Onoare Ki Medalia Jubilial
Mat emat i ceo, precum K. Diploma 110 ani de a

A fost distins de Prekedintele RomOni ei
grad depeotfi $emerite deosebite “"n activitate

A trecut |l a cele veknice "n ziua de 12
trudt, a " ncetat st mai bat t.

Cn ziua de 15 noiembrie 2005, diami $amt
mul Si concettSeni au fost prezenSi ' a “~nmor
“n ochi . Profesorul Adrian Ghioca a fost iwu

A primit, post mortem, Di pl oma dcke kEX o
Matematice din Romania, pentru sprijinul deosebit acordat del ungul ani |l or °n
buna desftitkurare a Cursurilor de perfecSior
Bukteni, K i Di pl o ma de EabeVen3t Shicn epha &
Mat emat i ce, pentru dtruirea exemplart "~ n o
din Prahova ale SociettSii de ktiinSe Mat en

Cu toate ct au trecut doi ani de idna tr e
Ghi oca, pentru sintieni, dar ma i al es p e

memoria sa este vie Ki puter

Cantacuzino
SociettLSii
Adrian Ghioca .
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de ktiinSe Matemati Peofaeasoaminki
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ALTERNATIVE Kl | NTERFERENS

TN ABORDAREA TEXTULUI GEOMETRIC
Profesor lon Stanciu

Colegiul Militar Dimitrie Cantemir
Breaza

In jurul anilord 8dbmnulpr of esor e mer i propuna alectivuliiided ©r ¢

cat edlritceduln mi Il itar, spre rezolvare, proble
1.Se considert, “n plan, t ri ung lecititea ini | e ¢
acel ak9dt sseensar.ate ct N, P Ki M mijloacel e s
unui triunghi echilateral .
Problen a este propust ca generali zarre a

internaSionat: de mat emat

2.Intr-un triunghi echil atetral ABCIDI sEF dugamda
(AEIOC «kFIOB., St se arate ct mijloacele segm
varfurile unui triunghi echilateral .

Vit propun trei sol uSii pentru cele dou
numerelor complexe Ki una vectorial&t. Pent
de o altt problembt tl@dj utttoare, cunoscutdé de

3. Pe laturile AB Ki AC ale triunghiul
triunghiurile echilaterale ABD «xi ACE. St

, AE Ki BC formeazt un triunghi echil ater
l att soluSia S8intetickt a probl emei

Fig. 1
DacG&B6 sunt mijloacele laturilor AB, AC at

DMP C BR=N B DMNA (LUL)

Mca:MA:ﬁzi%a:capzsaNA—?CNA:

m ( MCO P) ( BPBAnNj (MAN) m240°- mi (BAC)

Reasl t £ de aici ct MP=PN=NM.
Solu$Sia sintetict a probl emei 1) .
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Fig.2

Vom demonstra ctMNsegumetnted&!| eNP &adansi der -

mi jl oacele segmentelor OD ki OA.
AtunciDNGM=DNHP (LUL) pentru ckt:
NH=NG (DNHG este echilaterdl din problema 3.)

GM=—"_=""= HP, mi (NGM)=mi (G)+mi (Gyp)

Din patrul at erliyG)=N60Q8 -m z-mil (H)L m

Din DOAF deducem i (G,) = 18F-mi (Oy). Deci m(NGM) = 366-m(Os)-mi (Oy)-
mi (H)=360-18CF+ml (Oy)-mi (H=18Fmi (H)+mi (Hy) =ml (NHP)

De aici rezultt ct MN = NP. Anal og

Deci triunghiul MNP este echilateral.

Probema 2) este cazul particular al problemei 1) cand cele trei triunghiuri echilaterale au
obse

unghiurile din O suprapuse dupt cum se

Fig.3
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Cn continuare, pehtumusaefSeéassolauditil ot ad

cCu numere complexe, vt prezint soluSia prob
Dact -prrataSie de apeacd B ajung inpunctull @ (gvézi fig
4. ) atunci are loc rela$Sia:
1
C#)
\\
\
\
\\
\
X |
'Aé\\/
B(z)
Fig. 4
Z-Z‘):cosa+isinav (. Pentru a:E rezuItM/:cosa&isina:M,
4 - 4 3 2
WZZ¥KVVZ-W+120.

Fie O(0); A(z); C(z); E(z). Atunci s = ZaW, Zo= ZcWK | = ZeW.

L e e s e
Rezulﬂ\/léz’*—gf—gg,ngKigez—EPzzc—Oyg. Ar bt ct M-ose o0b
¢ G - ¢ +

rotaSie a | ui P%de centru N kKi de unghi
Zv = v H(ZrZn)W = ZCJrz’*dw+( ZEJrzc(..w-ZCJrZ“("W)W=
2 2 2
_zo+z, vt zw- W+ Z W - Z W W+ Z,(W- W)z, +Zew
- 2 B 2 2 W
De aici rezultt ct triunghiul MNP este e

Pentru sola%em mecvbobbeidebcOt eva observas
aPrin r ot aSV @ juwluoui punctdic Ogerun unghi orientaa, se obgSi
unul Ki a\\é,elcaa«ievrewtcbefpinde de centrul de r
DemonstraSie: Pr v in jurulo cemtr8lii @ (figua &)tsa b Bli mie v e ct
\Z.Unghiul for mat de di r\YeKci\7§ésteIe@I c.e c D @ mlégé vnealt
centru dri ot aPitea e \oebc$timv\élalvueib|to'rudirec$i
cu dir ¢motSnghiulal u i

CumV]|=MV,| k ¥,V sunt col ifivari rezultt
b) Cn patrulaterul ABCD fie M Ki N mijloac
2MN = AD + BC.

13
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Figura 5.

—_— — — —

Demonste aktNNe=MABAD+DN K IMN = MB+BC+CN. Prinsuma
celor dout PMN=AB+BC.se obSine

Pentrureol varea vectorialrtvkan pbroblddameipal3)r u
fig. 1) 2MP=DB + AC Kcit mhtrutaterul ABCE 2NP = AB+EC. Folosind
pentru transformarea& pri nobrsetrav§i ecttas-Bfhmniunkter
DB- AB k iAC- EC, deci DB+AC- AB+EC, ceace ~2MPe@NMt ct
Rezultt ct triunghiuIFEd\ﬂESﬂ?deceiessueechilatsraiscel cu u

Pentru rezolvarea problemdi ) prin met oda vectoriallt
probl ema 3) pentru triunghi ukchil@&ea (HH @ guatl t L
mi jloacele | aturilor OD ki OA).

Se poat e NB = NHu+dHE Kk tNK = NG+GM . Dar printro  r ode 8B i e
NH- NG Kk 2HP=0OE- OF =2GM. Deci NP- W.Cumunghiuldema$i e este
60°reAzuItL ct triunghiul PNM este echil atera

In loc de concluzie:

FrumuseSea Ki spectaculozitatea soluSiei
i mediatt cu numere complexe sau de simplita
Bibliografie:
1) G. Simonescu TkKAplVY.caBieftadesccual cul ul ui

trigonometrie; E.D.P. 1975;
2) Dorin Andrica K i Ni c ol NumereBcomplex@;&d. Millenium 2001.
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EXEMPLU DE TRANSFORMARE A UNEI MATRICE CARE
NUMODI| F | DEFERMINANTUL
ProfesozvanLai u
Colegiul AMi hail
Sinaia

DefiniSe: Se  n te mansformata unei matricAl M_(C) o matrice Bi M _(C)

cu poprietatea £ e ® inatricetX | M (C) astfel inch AOX =B sau X GA=B ki det X
=1.
Ob s e ia & &&osind proprietatea deA(X )= det ACdet X o bn&m

det A=detB,deci determinantul nu se mmicsusfAceste pr i
t r a n gisuntrcandcterizate de matricde

Observatia 2 Exemplul la care ne vomeferimacst ar ti col ~ Filer epr
de i nii sau c o | o par.eAcest fexempluu factparte dim categarien L
transformbril owval oaarca rU emedifrd ok ci doar pc

P e r mie de linii sau coloane efectuate inu mpars u nt transfor mbti
mo d i feteominantul deoarece la fieear per mut ar e de | inie sau
schimbt semnul i ar n u mmtcontinbare pr@nT definit MatricelXp r e s

respectiv¥,car e caracterizeazt acest egilrtpar@adinSf or mt
adi ct poedinmupulialternA, .
De f ienFie$ i A, . Definim X(s),Y(s)i M,(C) asfel:
|

X(S):(Xi,j(s)) zoien unde x (s)= T](;,Ciizcc::aajjj ((I)) adi gi(s)=0d,. .
"i,jl {12,..n}

&l,dacai = 5(j) _
Y =\vy. . - =j - =d ;.
(s) (yu.J(S))ﬁm unde i ;(s) :'O,daca,i,s(j) adicy(s)=d,; .
"i,jl {12,..n}

(X(s) are pe liniai coloanas() e | e me n tnuekt 0, bentkuifiecark, iar Y( ) are
pe coloanaj K linia S(J) el e me n inredt O),lQ’i,j leste simbolul lui Kronecker)
Propiakzi S
a) detX (s )=detY(s)=1
b) TransformataACX , unde Al Mn(C), are propri et aarezcaej cih Ao col
devine h AKX coloanas(j), iar transformata&y QA ar e p r o palinieecaracare din ¢ L
A devine i Y A linia s(i).
Demongtras$s
a) detX(s)= 4 &t )&, o) Xy O Kyy-  Di ntre fieo aitS singeapenuut t

ti s,
c ar e factooi i sunt nenuli, respectiv leste s, deci deb(:e(s): 1, pentru
sl A,.
Analog det’(s) =1
b) Fie jI {12 } K & ; un element oarecare de pe colognein A. St demonst r t

AX acest element va apare pe coloér(a) adict AO(@B,cahemh,s(j) =a;.
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h,s(j):éai,ké(k a&k a&k k=&
k=1

Analog £ demonst e a z IiranstfmtmataYO\ are linia s(i) i dencuiliciki din
matriceaA.

Prop@2i $

Mu Im@a{X(s)|sI' A]}E M,{01) f o r menagmpizomorf cuA, .

Demonsgtras$

St artttm,ScltA atumoi $51 A, astfel inch X(sl)(")((sz): X(s).
Noténd X(sl)(")(( ) B, B= (b )1¢|¢n avem

n ) " . &l,dacas, (i) =k,sis, (k) = |
b =a %x(5) G, (S,) = a AL :10 1 2
ol ol i 0, altfel

&l dacas, (s ('))=J'
AdTRIEL el

Deci putem lua S =S, As;
Asociativitatea rezultt din aceiakh pr o]
general. Elementul neutru esiq X(e udeeeste permutaresadaAi dent

Saub‘:] = dJ'v52'°51(i)

atunci inversamatricei X este X(s ) intr-a d e v £ r cund anp dbservat mai sus
X(s)(s )= x[s &)= X ()-In

Izomorfismul este f:A, - {X(s)|si A1}, f(s)ZX(s). intrade,vdact
5,5, A, f(s,8,)=X(s,)X(s,)U X(s,8,)=X(s,&,) ceea ce este evident
a d gat. Pentru injetivitate, d b(&;l)t— f( ) atunci
X(51)=X(s,)Y %,(5)=%,(5,)Y d, oy =0 oy ¥ i=5,0)=5,0)" il {12...n}
adisgts,. SurJectllmeldlatatea rezul tt

Exemple
1) Da cnE2 atunciﬂ:{e}, deci p e riorade énd sap eoloanafectuate n
numbtr par ,inematriccnei. pot obs$S
) D131uA]ea123oa1230a123thd551236'
) Dhadatunc '%238%128%31BJI - A
g 2 33 aOOlo gglOg gglog
Q
t=g 8 avem X(s)=ad 0 05 X(t)=ed O 16 si Y(s)=a0 0 1o=X(t)
¢ - D 1 09 d 0 ol 3 0 o9
a 0 15
& 0
Y(t)=ad 0 05=X(s).
® 1 02
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eal 0 0ga0 0 15a0 1 Ogd

o0& o& a
Multlmeala@ 1 0bad O Opa® O laide t r arinpsnfpemn untdde linii sau

6 0 g,
1® 0 198® 1 o2& o 0%

coloane,ef ct uat epd, formerubmig r u p irea matricelonimorho® cu A,.
3) Dact n=4 usmbttfoagrurhe agihtu i cd @2 mntatricag nnsatficd r mL
corespunzttoarrgindel or 12 per mutt

ealOOOoa10006é10006&01006&01006&01008
{8 10 05 0 1 05 0 0 154 0 0 Ogad 0 1 0gad 0 0 1g
'6%01008%00196@)10093@)00193%00093%010?
[%001@100@%010@%010@&%001§§000§
8 0 1 0p&0 0 1 0580 0 1 05&0 0 0 138 0 0 1580 0 0 1g
%1oogiooooa@oo1@0008%1008%0103
B 00 19% 10098 00 09% 01 098 00 09 1 0 o
%oooﬁg%oo1@&%100@&%100@)010@%000@

ASUPRA UNEI PROBLEME DE GEOMETRIE
Profesor Cristiana Dumitrescu

Colegiul AMI hail
Sinaia

iIn prezentul articol ne propunem st studi

FieF,ofi gurt "~ n plan, mar ginittét Ki de&, ar i e
poate fi translatatt astfel "~ nc®©t st nu con

Vom aborda problema prinsdopke Mmapobdé, ca
acoper.i “n " ntregi mecuam figuii deuarietA,AQ,l.../ndare @ue ar
propri eghtlea ct

i=1
Metoda | :

Pentru “nceput f ace W anafigutitFo a rDérled ZADdt a Si i
atunci \\/fyS este vectorul cu originea 1®(0,0) K i vOr ful “n punctul d
(r,s).

Pr e s upun e nputcarigineal agelorO(B,0) s e g t sk kRerdru fiecare
r,si Z, c o n sH dm@nslatate figuriiF, de vector\\/fys. Ar bt £t mctmaf i g wrnic
{F.hrisiznu acopert “ntreg planul. mdmMtmai ace

mar e ca | LF5.i Pentaun*r,,gua anst r Pjcmvafulie im parictelé de
coordonate :(n- ny,;n- ny),(n- ny;n, - N), (N, - N;n, - n),(n, - N;n- n,). Calculand aria
acestui ptA =4n-n)obSinem
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Obser vim [rf>nsqugnn aemF, AR, =A. Axadar, pentr
{Fhrsiz, nu acopert tot plan{gl}l|/dest enus uaddcapae
t ot pR, pentauturuahumin.

Se observi ct supr affESHlldar o pster delt rault d e
2n+D*A .
. (2n+1)*A -
Avem lim ———>=A_ <1, rezul t tn soficientpde mare avem
e 4(n- n,) °
4(n- ny)? >(2n+1)* A. deci P, nu poate fiacoperit d&, cufrl,|§¢n, ki defgi nic
cur,si Z. NotandF=8F_ rezul tt ct exi sMtidinplalcarepnu Si n
rdz
apar SFne | ui
Rezultt ctr, gl en,ttranglatatulrde czector\/:S alluiM nu apar Si |
translatatului figuriiF de vector\\/fyS care este- .
Mul $Si mea rpnslatatet de Ive:o:tm\ﬂS ale lui M,r,si Z formeaza reteaua

plana Z3Z t r ans | at at ©M .cDeci tramslatatad deuvectavlO a lui F, nu
"Nt ©l nexkZBE. reSeaua

Metoda a ll-a :
Considertm reSeaua plant de pttrate avoOn

Dach,este pttratul de | aturt 1, amMsnd v o
considerat fitrt | atura lui dreaptt ki cea d
P.AP, =A pentru(r,s), t) ki ptRsrst 2heopert tot pla

FieQ ,=F, AR, Q| translatatutle vector- \\/f'S allui Q, .

rs?

Translatata de vector aluiF, " nt ©l nZ2ddache ki numai dact
vectorv a figuri Fy'= 8Q,, " nt ©l nZékt e pe

rd z
DarQ, ,EPR,.r,sl ZY F,ER,
Cum A, <q AQ=3 AQ=A_ <1 Y $(x,y)I R,- Feuxy, 0.

r,s

Fie V' vectorul care are originea ifx,y) K i v © (Of0)u Atunci translatata de
vectorvaluiF,nu ~ nt ©Z3Zekkit ed epcei t r a wsaluaF; muf at @eneet
pe Z3 Z.

Bibliografie
H. Steinhaus : AR100 de probl emeo
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STUDI UL CONVERGENS
U N U IIR IXE NUMERE REALE
Profesor Gheorghe Albu
Grupolkar Al on Kal
B uteni

Cn cele cepruagpneragm ste st uddue (@).c oderer ge
a, :I0923+Iog34+...+logn(n+1)-

Ma i “nt ©i obser vi morddoareceé:r u | este
&g - Sy =Iogn+l(n+2)- 1>O’(" )n2 2.
Incontinuaredrt t m ct «kirgni.Peast @

strict

A e mhtputean s s er v |

3, =(10g.3- +(log, - D +..+(og, (1+1)- )- 1=log, S+10g, 4 +...+10g, "7 1-

In%+ 18 In%+— In§%+ 19

|og2§%+18+|093%+58+...+|ogn%+28-1 ¢ 2+, 3+, +_§_n— 1.
¢ 2=+ ¢ 3= n+ In2 In3 Inn
Fie idife)s R,f() In%+18-%(")x>1

Avem f'(x)= izg% x)il? 1O%—:()<O,(")x>1, adieset st ri ctoaredescr
)=0,

pe intervalul (L=), i aum I|m f(x d e d ufdx@>m0,(" Ix&1 ki deci avem

inegalitatealn;ﬁ+ 8.1 (" x>1.
¢

X+ 2X
In%+19 1
Deci pentr ur matural cng 2, ravemi ¢ N+, —. Dar
Inn ndnn
al 1g+>1+2+4+:
Cndnn 2In2 E%ln 4In4 E%ln ' 8In8+ " 2In2 4In4 8n8
1%1 8DeC|a>1%1}+ol-0,adilimhn:a, dar dup
2In2¢ = 4n2¢ 2 3 = n- o

cum vom vedeaul ()it idrepe ke fddaradnfinite

ObsermvaSScriind

termeni.i acest uirul akfi r su
marginit.
Est e ad e tareaaneghlitate:r mt
+ ]
Iogn(n+1)<n—l,(" )ni N,n2 3 (1)
n

4. 19

0
DemongétraSiaul  f),,x ="

)X, . Avem  x.<x,(")nz1
° N+l
et %”9 &
¢ & T <& Ny %+—8 <%+ 8 , ceea ce este evident. Cum
n+1 n n+1=+ ¢ nh=
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X =2, X, :g, a :g—i<1 rezw/<Lf)nz3, adni+dt<n™, (" )n2 3 ceea ce

este echivalat cu inegalitatea (1) .
Scriindiuue(apewii i Skn©nd cont de | nogzg;ag,i tat e

c & 3 <28 avem:

8 2
=log,3-2<=-2=-=<0,
a, g 5 5
2 4 1
=a, +log,4-1<-—-+—--1=- =<0,
a; =4, Js c73 15
1 5 11
a,=a,+log,5-1<- —+—--1="<1,
4 aS g4 5 4 60
11 6 23
=a,+l0g.6-1<—+—--1=—<1,
% =8, 7100 60 5 60
23 7 11
= +|O 7'1<—+—'1:_<1 ’
% =8 T100s 60 6 20
11 8 97
a =a.+log,8-1<—+--1=—<1 ,
7 =8 00 20 7 140
8, <229 g o <B4y, 2593,
280 ' 2520 ' Y% 2520 T
Aceste AexperienSeid ne pot 'ndrldr(‘ag)@zesté_ af.i

m&ginit.

Obser2 B8 putem pune ur mkbtoarea probl emt
COSi t ewumie(a),, aintk t0oSi subunitari? Am vtz
a,, <2, dar acest rezut poate fi considerat rees | sof, badtor i t £ fapt ul ui

(1) nu f ur nisdikeatddmicmaj or an$
Studind termeoui apuotet ul gal culatorul ui
sur ptoria, £k

D e cinul ane cel putin 68 de termenilsunitari, de unde, din nhoam putea trage concluzia
eronatt cblgink.irul este mt

Obsr v a3 Deoarece: [a,]=[log,3+log,4+...+log, (n+1)]-n «
log,3+log,4+log,5-4>0( vezi problema C: 213, propust
6/ 1982) (' én24 kverh : logt3+log,4+...+log,(n+1)- n2 0 ki deci pentru
4¢ n ¢ 70 avem egalitatediog, 3+ log, 4 +...+log, (n+1)] = n.

Ob s e im%.R & n tirul (b,) x dat de egalitatea :
b, =log,3+log,4+...+log, (n+1)- n* ki R

: ¢a,dacak ¢ 1
avem:limb, =j
n- o - o,dacak >1
Demonstr§ acestei afirm@ i i o putem Il ktsa "n seamdaveit.i

pentruk <1, putem scrie:
b, = (log, 3+log, 4+...+log, (n+1)- n)+(n- nk)- o+o=o
D a cki>1, conforim{l)evera:gal it £ $
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b, <|0923+g&4+ L I —-nk+log23+(n-2)+%+ +18
¢3 : o n-+

n
n-

- n* +log, 3+(n- 2)+

EXERCISI | é ALTFEL'!
Profesor Petre
Grupolkar Al on Kal
B uteni

Uneori tndbwmeéal s eg®
Ex eiukli SAr L igh-fi2+Ig3k Ig4+...+1g99- Ig100< - 1.
SolieuuShegal it es¢é readsrigpr o pu st
Iga 1330.09 o Igi 0 1383B0. C99 1 1)
QZGLGBO C!OO— 10 2@&®O. QOO 10

Cn manual ul de al JieWAffedbed) ashaacXpitol ul
figurautexerci $

P@1§&o&”lJ__ 2)
Pent r u sim g}?— JM10 Q)

Obseie.m@SIltatea (2) se poaiukidatermdnigenagal Ki " n

a, =E&C§O.(§2n—_l,n2 1. Deoarece0< a, < ! :
246 2n J2n+1

maj or Lirrerhli_'m,an =®b S

folosind o consec

Exe r wli2S 3 it log2+log3,3+log3,52

(.OII—‘

Solieu S Ob s er log,2tlog,g3k log,,5=1, st ne go©ndim | a
cunoscut t

a+b+c=1ab,ci RY a2 +b? +c?2 < (3)
3

D a cn(3) punema=1log,,2, b=log,,3, c=log,,5, obSinem inegalitat

Exeimkdi SSt se ridezolve inecuas$
a) [1+4i- 2

b)

40- 1+log, ><42 5;

2

c) 1+log —|X+l+2®|_ 22 0
1
2 J2-1
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SolielES evul trebuie st rcompex i modul ul unu

la+b@ =+va*+b’ (4)

Rezumandkne la a), conform (4avemy/(1- 2*f +4% ¢50 (1- 2*f +16¢ 250
(- 2°F ¢9U -3¢1- 27 ¢30 -2¢2*¢4U xi [- 21).
CerinSele blnaeg. c¢c) se rezol vt

Exemlkdi S(Tipuri de | @imiesa§ndi Sailiel ea.t)dreo re xsio
Stse rezolilere i necua$

2) (2+m)c§e§- 18¢ o1k 2~ 24)ang, 2
b) M+X+M+3®)g4§2 3;

c) m+9®)g4gz 2x++/14x- 2x% - 20- 13 ;

) [+ V5~ 3Jaog, X+ L Jax- 26 6)e0

ex*- 7x+122 0
. . N L. . . .
SolieuSa) Din condiji-i2A> e242d0er xé B4} s t RGO

:,x>0,x,1
verificatc ar e di n cel e die;x43 comduced®d ¢8B, fass ¥=4corsluxre la S
1¢1, adevirat ,iedeci 4 este solu$

Analit)g, «) ,d), caridexaBux=2>xkpectiv solus$S

E x e iukbi Ssetezolvesistmel e die i necua$
y X €2 2_.Y
Xx+e*=y+e’ T™X -y =In=
a)F ; b) X

2 2 _ - '
X" +xyty =12 f2x? - 3xy+2y? =9

Solieu$S a) Suntem Acondukiafif:R-aRffa)=teebnsi de
f't)=1+e' >0; deci f est e S t roare,t decicfr eesd te i njectivt
f(x)=f(y)Y x=y, egalitate c alea sistamali, conduced’di®ua e c
adix=E2=y.

b) Pr i imae micuiexS+inx=y*+Iny, cacendec mslialemac f u
1_ 2t +1
=
injecti ¥k=f(@W¥ xsy"xyi (O=), egalitate carieadust
sistemului, conduce la® =9, a d i x=B=y (-3 nu convine !).

>0;decifeste strict Cres

f:(0m)- Rf(t)=t>+Int; f'{t)=2t+
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DESPRE SIMETRIE
Profesor Siziana Dumitran
Gr u golarkEnergetic

Campina
Mintea K i cultura omul ui au dezvoltat un
remnoaktecéasi ficarea Ki fol o-amr emamf or malt em
Fol osind matematica pentr u oreagte desgeaforme ank i S
descoperit un mare secret: for mektkisuntdafaptr i i

indiciile vitale ale regulilor ca guvernedz pr ocesel e natural e.
Mat ematica reprezintt un ajutor rmsthuerep Si C

o cale mai mult sau mai puS$Sin si saeetaald i ct
baza unor forme sau regularitt$Si observate
explica ceea ce-umne moat roeace.c aDact matretmat i ca
peea,ar retrage din | umea smdra sptrrikb, u ksl oicpihettralt ael
mat ematica ar f i©tstt” magheaenkhd ~ d&atcfie bn,i ‘'ca tuwnn cpic
noastrt ar " ncepe st regreseze.

Dact ceva este simetric, det al i i himbasal e

imtre el e. Un v Or fcaad¢ | @plalrtae ut uei avat tudia, f
intre ele.

Natura este simet ruinctunid/ieaasr edcoemi thasdt i md e’
electron este exact acepraratiorcuewtré cadenti ¢

fiecare regiune a spaSiului g o | mpals ese laffeh f e |
cu oricare alt momentdetimp.ar nu numai st r ulcutiurka sap asSuibuslt
acegdasint Ki |l egile care | e guverneazt. AIlD
invadbpaaBta unghiul art aur iconauaméus kb elabesradae d
teoriei relativittbtSii, o capodopert a mingSi

Simetriile pe care le obsr vE mMm " n naturt sunt ur me pe
universale a universului nostru generat protr pr oduc Si e de mast. Po
putea exista “"n oricare dintre stitrile pos
t rebudleecsttezse una dintre ele. Pentradacéwaa e
din simetriasareBlpent ru simetria potenSialt, neobse

poate st mai rt monkt, Kimpatunwibsebrd Qa be I tma
multe dintre formele simetrice ale naturii apar ca arema unei versiuni oarecare a acestui
mecanism general.

Dekertul poate fi model at ca un plan n
modelat ca un fluid curgand @& ¢ ur me zlui.KLudhd Trpdorsidevare simetriile unui
astfel de sistem, ca Ki mo d u | "n care aces
dunel or . St presupunem, de eox edriprlauc Sicek fvi&r
intregul sistemesteinvarian | a transl aSiil e paralele cu Vv
la transl aSii este de a crea hghrimer ip edrieopdtiec
direcSia vOntul ui. Dar aceasta est eorfndr ma
devine paear iloudiigcull ddeungi | orimetartiuencsie Kriupneaikir
ondul ate ale dunelor barcanoi de. Ki aka mai

Exi sttt simetria strani e a ecuaSiilor
magretismul. Grosso modaj act i nterschi mbtm toate si mbol
ale cOmpul ui magneti c, vom ob$Sine acel exki
unific £ r 1 i for Selor el ectorisciengau L cdloe Simag ctetai
unifcareinte prinst de Maxwel |

Cum rtmOne cu patrupedele ? Cn caarwl | o
osci | at 6 céte unulpertra figcare picioAici matematica prezice o varietate mai
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mare de moduri K i apr oape rsdriloreobsevate. Cel imait r e
simetric dintre ele, Soptitul a ocroir,e sgpa@inadte s
i ntacte. |l medicat sdimpLraeestuameazt saltul, L

De ce se sincronizeazZlt99Di c tRreinraitloe Miiroou
Strogatz au arttat ct sincronia este regul:
int eracSioneazt cu toSi ceilal $Si. Din nou, [
oscil at drdie auwgdesBitprin semnale vizual e. Ci
i curici pentru a crea un I mpuwl er .dePolpuuniang
i curici este reprezent at t djeotabsimeticSfiecare d e ¢
oscilatorafectandei pe cei l al Si " n exact acel aki mo d .

s s s s s s s s P P s P s P s P P P P s P P P P P P P P P P

MATEMATICA DINCOLO DE EXAMENE
Profesor Adrian Lungu
Grup Eregdtar

Campina

De ce se “"nvaS$St matematica? De secole o
aces e i " ntorme btnrcieer ca " n cel e ce urmeazt st p
evidenSt cO©teva aspecte |l egate de studiul r
de cultul Zeului Procent atat de venerat cand se face analiza eoulkaBacalaureat.

Cn antichitate au existat dout «kcoli p a
| sokrat es. Deki vedeau vmarlohlbe&md eed waa Siue is ec
vorba de mat e ma taintoin,d oueLo doe @st eeniSt L .

St scoatem cOteva ilerme Madoun,stariaa elduria

antichitateo .

Platon (4273481 H)a kde s ¢ h h38387idckocenlad a° sa er dic.una
Norma nu este succesual,i  aul, dewhdeyaloareacof er i t £ cunoaxkter i
pe rigoar ea, adt ecomatosipt esteatdieultjeometric pe care Menon -hi
propune ca exemplwPlaton este partizan al metodelor acticep nt r ar e ume.
pasive. C n ce privekten giemaaStocaaztitPlatol ent

C 0 mpiedare frovoca destule ravagis por t u l dui(oare n fimpyl oobktru sutse

“nt ©mp liducrua c @laak nu numai | a gi n?h Besirtt Platan c i
mat emati cagtsebhsicée $s$bcul | ad ct celelersentaEn vadil ur i |
i ntrodus tncéput,p £ s d e © dilldr péteteear cd efe aunui PpaeX eirce i S
Vor avea ca finalitate i,headiaarttitalaaopmesiletaarreta

agriculturietNuw aals thea vp @rargnose acest minimunt els Lt pu Si n
viead merite numele de om kal. Prnaul udendp «ric ede
motenirea lui HippiasPlaton proc | ama e mi nent a a matemaidi:enicie d u c a
un alt obiect de studiu,afimael,nu posedt o virtute comparahb
la trezirea spiritului, ~ | f ace steneagievioreiuns.Gpl a8 aminti m c
a Vll-a carte a Republicic o ns acr at te ,sadesecshtiedie «kctteriij mat8matica P e K
este instrmentul principal al conversiunii sufletului, al acestei redaaterioare prin care el

se trezekte | a adevar adntample huwmbrele dbieckelor redhle vi n e
C a m@tantitcirealtat ea i.” nst K
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Parckt cont empadhiarane mbouu nal R.R.A.C. 1. P. |
matematicii un rofn primul rénd propedeutice a t r ebui e nu st “~recarce
utile,c i fosmeze,un capecudi ne f Lt

Isokrates(436:338° . Had exsic hi sn 393t 4l @aSa Ki opera |u
desftkoart pe un ptsplendidadraimp | ma i@ hmandtemi@maid e ¢ ©
aproape de intelectualul mediu ateniai®, omul de mijlocDact educaSia pl
fondat t,an"an i wlktt ipret nrociau e a ude |lasdekwtat es se
virtuSilor Cuv©Ont alogosulukB|l “~mu adbige shodidotilgnaset a n St
mat ematica pe care o0 | audabs pediiclt acst\st@adiuo ar e :
obi Knui ekt e spir,ietensdnddc uk i murckd® i seumsad ii ncuante r a
antichitate ca parte a procesului educativ ce se adreshi complet,c o riuflet.

Aristot el f ace oerafeeitoaserlacstudiud emumza rce i feiiknie Sa |
fizceeO redtm consider ©nd citmatematicipaat rfievl e kagauem feod
fizica-spune Aristoteld e par t e de aioneze campidnii r s h«ise peioPunt
scop dezvol t acopilaluiedrumarSiicmasmuzi cal t va respi
rival i za fweanuvam$peasdecspre foknarea unui amator instruit.

In timpurile modernetadiul matematicii a luat un amé deosebitdar problemele cu
car e se ncpotfifrecutrca vederedn, , Mat emat i amate matdecat vi
Andre Revuz ,Exmareant!|l e Ki concursurintuei apas
matematicpe car e  |.Oatecateebuiespsczt se "~ nvaSt mat em.
se “"nvaSt ~ naae nfedle d i@ Dihradamimad ie ciuce E aia
robl emk ,Aoattrei gsaVuSie nu enackrcagetau " n m
c i dif@zeze matematica;K i tot uki ei nu pot rt mGne i
blLeeankd puSin datori a mini nptoblamaexstor. e a mi nt
Facem o parantezt pent ineubacalauedtutu sogectetlet mo
| @ute publicepentru a numa i eXxi st a s uig puipcate wuce dechtedrc o r u

ditww " nviESEMONnt ulnaiNumantee maitritcm ~am© nRlo meof |
i d i domnullMariart.Stas a lansat proiegt®lAC-u | l a muzeuo.
Revenim |l a cartea menSionatt, cart e, car
1970, es € ~ n c Lt adiualitate pentiuadirhi n pr obl emel eDopraul c ar e
Revuz nu se situeazhpefqcel depalzs Gli lat iszpae cv @ll a &t e
saleekEst e demn de subliniat ¢ onc eapc@uriagenerdle: mat e
,daca est e nueefi madamatbian) sdte tot at Ot de reg
matematic i a Rledoaria profesor!| u i Revuizalitnd rpdnctte kde ved
pries C ar patatar pagizahi ai reformeR £ snpzu©nd acel ora car e
ca pe o0 teagTrmet Shomedvaerdiul devrd @tremite mai departe ca pe o

P
r
0

dognmtangb i | £, el face observeJiewutt mwaShtpKod
car act er imuavechiallporneidj en@ai curdd, , oar e t u si.ngur. p
Transformarea raportul ui t mcepel ¢u Folulgprofotuluitnd i nt r

cl ast, care pe | ©n grcadautoelécavullagkte e priendd imdtacela i f i
de a s eurelev drepticansiliera care elevul face apel oricamd mod liber,iar n al
doilea rand este acela de a sintetiza rezultatddleBate.| sokr at es ne spune
eduiceaiS sunt amar e daDe«kfir uecktien vek eexii sstutn t madtuel na:
(acel aka ¢ pHodiduregelui Ptolemey) ct est e | mmpoaedipésivl st
matematicadomnul R& u z ¢ raeest efortqet e chtjc Lplor a de mat emat
provoace t e aenptt,atpoeracmeaspgiléetc ta kit mport ant este
mat e mad alté discipline gpecial cu fizica;,sar put e a intervepittbee &t L
“ntre asesueoEt ez i doa tka,c amaet epn@antti acum ~ kdema@ucer
mar i succese ale loro.

Anul 2008 afost declarat Anul matematiciini Germania.Ministrul Federal al
Educa$i eiri, Anette Sobhavana deschis oficial la Berlitea dea IX-a edi $Si e
, , Anul ui kKtiinSelor o,-se’pa maiad t8Proetacese praiegt | [
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Mi ni ster ul Educa$Siei dor ekt e satacestadl matdrii. ~ n

.,Matematica este punctul de plecare pentrué¢ot@a ce e st e a’spus Anette u | r
Schavan la deschiderea la Berlina An u lieniiS «xXp80em st st O©rnim e
mat e maatad <tbkt mat eri e “~nseatmoaeulemoebuimai stmul b
copiilor a ci dramuséga s& i ma § dJaiant i Matematicienilor Germani

dorekte st stOneeasck ©adaeaéas tbug pandeute atraatib | i ¢ ¢

pentruelevio str i tur t cwridekasetsenbaaleutated oehtrela detgreutate,

t ©nktr tndmsziud @ © n c L ktariidé @are apare slogani?,0Alu zail tma i n

matemat ct tdeac@zi 0 sau strategii de fotbal baz
Tn noiembrie 200Mu z e u | J u d eel &atumii Pdhleovak tolabonmars cu Cite

Des Sciences Et De L'Industrie La Villette Paris au or gani zat O expo

interact v,£, Mat e matSoxpu |2 0dedcol. a r a tii ludite estecde-& fingta e x p

pe Vi zit at dundamentele Mmatel@atidine akgtti i n S¢a fiipdeabstreetptu t ki

i nac c.elsoitipail |tile ceiasgnt prezente pretutindeni: i aadS zi cu zj informatica,

di ver se me s practicesondajemeteorologiear b t,ecd wrik secret e

K i copi i cereade aadeseoperi pinguri anunhdey i ale unei Ktiing$

e v oil aeiSmele abordate sunt sajive:A r ti matexnaticaS u p r ai Eueb@ieF Kr me K

structuri,C n t © mipsbntajejA r i puzzieuri, Probleme de conjectufy a t U sirhetrig,

Fract al & Matematicax p e tf Oi@ine saa haosT al cul e Ki algor it
red iit £ S

Am subliniat acest e preocutpaterd | i der at Lf
c anarul examenelgicare a devenit pentruini e | e v i o sabie a [l ui D
“ndeptdret ematteQmait i a&rmi am @tis grin anik 70 un comeatiu al unui
scriitor Yugos) aklitcamra&t spanyragad!l avt este
yugosl!l avi p e-autsqarbit intiekt @tc exd i @l @ vi tcdimaimualt-gimag |

au “"ndtept dtCatadgacevixri spdat’'en catceamast £t afir
cOnt L r e dMarm Seaifovich £ ¢ @oarea lg Eurovision 2007a Si nut st T
profesoarei el de mat emati sasecoui peritaamf batm
nu numai pe ea dacu ani hainte, i pe mama eiS & nul minicifpe scriitorul roman
Mircea Eliade careni,,Romanul adolescentului miogine dest ti nue <c¢ct a
uman pentru a scitpa d¥anci(scef epsaorreu | c td efateman en
Banciu).Cu totul alta e t e ispoetuunlgh Baou car e este atras de
profesorul ui Bahau ( matfemaddelbacki ?) “n mo me n
demonstra$Si aimdaapmeralorpime st e muhSi ni tt

Printr e ele speacpicetpearrSe t r e b u hdeasks e |leev ud o bdCe |

numbtr £t Kile deatrarsfer8t t S a Si de i deea cidaprbapee b ui €
numa i acelor prorbaleexemen¢ &ii e dvar | apkst de ti mp
activitiSicudeeot spe §ite tlisipindkaegtt uril e str ©nse ¢
K i di sciplinele din aceiacki arie curricul a

curri,c,ulleahrneositoegibion®euhaptukt manualiedeest au
sens(ex. manualele din editura Mathpressd i t ur a G n,riS%deg auai git .mod de

evaluare( e x . Canada) manualel® pmodpemieaaract
motiveze el evul K i care se mpvateFee Calciduz &1 v a
Advanced Functioed, MC.GROW HILL RYERS) .

Cn legtturt cu ar i a ncasectele cnaténmticd legate der t e ¢
numtr ul de aur care apar ~ n miMatylauGhicaforrie n u mi
cuns c ut “ nicare la bjutat petSabdor Dali h realizarea picturij , Leda ,at o mi

la fel cum matematicianul Luca Paciolil aj ut at pe Leonardo da Vi
acel aakume , , Ledao.

Aria curri ciulcaormu nuifactaernebok ¢ k adaestevorbeedp & i e
colabora cu matematicaC n | i tae exmtat Lautdri care au inserat povestile lor
probl eme del .nGrteeanmagt ini)¢c M Sadaveany Creanga de aur) lii Qu
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fos t chiar pr of eBao Barbiliah@on Bagbu) EEmades Lutwidge Dodgson

(Lewis Carroll-A' | i c ara minanilo$).
Or i ce kKt indseSaturzedz nsciimtce©® nevoi a.Dekiseaumats
KtiinSt, i at tsesinte ukndori nevoia deiwedear Mafolosired limbajului

matematic o oportunitate.
Romane de s uc cmematematiceDan @ravenxnpQodulnii Da Vinci
apel eazt el despre numeradet lui Filpnacslilan Kundera nominalizat pentru

premiul Nobel in 206, Tn , , Lent oae e abebriecbe snprcet ceea ce ¢
, , Mat emat i 6rmi efxo Isd = aildrodare.taereatukepeneiulukNobel pentru

[ i t e rnaahub20@6,ur c u | Or han Pamuk, dezvolta ac.
Ro stotdnjur u | unei pr ob (aeceae patspectiveptr eomaetciQiilee c o n i
acceptatt de o c deiaeértal dimnmotive itleioasaniseclple XI\&X¥/I11.

De fapt dezvoltarea pi ctriicui materaatienii, | @& a K ic u
recomandas edinA43b.@arfaptidiveishc &€t a ~ mp Lt r LRamtaspune a | r
“n memoriile sale c¢ct at unaianii 60Ca Barisemr a St und e
ironi il or cdentad din ¢anoza acesstedchi atitudini a orientalilor in ceea ce

p r itespergpectiva.

St abomartumi € ul ai £ s pc Cmdikde@Xll. Alain din Lille a
“"ncercat o metodt de e x paudeilerrsae filwzoficedire,Mespres t r a r
atacedi nSei cat ol i ceo0,nl1@4d,Eticadche ndopni sntorzaat tp udbul pi kc

geometrickt Ki "mpibor Scaht € n"cixie peaon$i nut
d e fiii axioi@e, postulate,pr opozi $Si i d e moen a&et lor.a8Celemai mare Cc 0 n S
ref or mat or nestiSpikucHaletipublica o 188D la Paris , Mecani ca So
l ucrare “n care wut il i z ensstudierepfenormenelor spaiale.ma da't

Incazulistoriei Neagu Djuvar a niauexistrcarente caseetae n Si a
| Lsat cont ami naprie preteeSi mat edaenateixatct it at e mt
cant iotyrutse potdeduce legi genetale pent ru c¢ct scopul Kt

" el&e fenomene singulard.d e pt a | prdzentwlrcre e atedéut, domnul Djuvara
S i mt euneorinsvbia de a se exmra htr-un limbaj precisaproape matematiéstfel, in
»ThocomeruNegr u Vodto, pentr u aaorigmiecumaaecaeprimilor Sel e
Basarabhi "ncearct ur me(t oareamide mbombst mand nt ekt e
geometrie din clasa a \4) :
,,Putem emiteka d a r towlrsilmgism de gradul I:

o D a q#in documentul din 1332 Basarab e zis fiul lui Thocomerius,

o Ki “"n cel din 1352 |aNetugBasala,Vodt e ar bt a

o NegrueVdthbcomeri uso
In cartea lui GH.l.Bratiany , O e nun ginatol istoricpoporulromd 6 pr ob |l e me |l €
rezolvate prin metode amintind de reducerea la absurdT ot U K i undepnhgms Lt r e
daceromani?Ungurii, sarbii, bu | giar gr e & i i S eimaucaece ¢a&wncirad c L
pret, nici in Transilvanianici in Serbia nicin Bulgaria,nici in Macedonia saniPind.Ei n-
au ckzut t o tawk it inietkiinfunduldaduluikAic em st £t unani mit af
roménilor incita, prin urmare, la adoptarea tezei cu privire la continedadacoromanilor la
Nordulri Dwnt

Uneor i | i t eprij;mdprinregemple nmemasiciprezentand it mani er L

popul art teauiigkbsar el aauxolar. Simorclingh, inc,Mdrea mu |
t eoraenmtui nFeerrnealtadt eazt sit uaSi aXVihandfadprdec i al L
erau interzise st udintsuperiorearopen®entruiatstwe€uraiuhele d e
i nf or mafigd, $ e cetal iamp e | | a u nigalante.bniatest scbppau st ¢ t
elalr ate o0 serie de manu akofrutaaen eu caleemedicemte aj ut
progrese din méaraneesm Algacotti a gciigjlozdfia lui ls&gha Newton pe
"BHesul d Alieerdofemaroir,,Regina dg h ecd(S2005) ne descri e
(,,In cdeva secunde-a schimbat totuD a ¢ ta km f i " nt onrlog dedeap®&..gat ©n g
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K i St efan ,Zwkrieg e’ ast (Karkaportagobagtau ® mem ik i isoa u
Bulgakov “~n MaMgae s Athaubs krkaa ta dceuj niyoithti heepunuclaro ) .
"n evidenSt c©t de mult au inflimalenSat siste
Am vrut st artt ct departeaerdeageat fOpsr ede
mat ematica mvetSea poézdnvhbht” chiam acolo unde

Bibliografie:
0 Henrtlrenee Marr ou nantichitakes t or i a educa$i ei
0 Andre Revuz Mat ematica modernt
, , mat ematica vieo
o Victoria Charles,... 1000 de tablouri ale unor
pictori de geniu
o Neaggy Djuvar a ? Exi sttt ist
0o Neagu Djuvara ThocomeriusNegr u Vodt
o GhlBra i anu I un miracol O enigmt K
istoric: poporul roméa
o Lavinia Pitu Anul 200&nul matematicii.
0 Umberto Eco | storiai Frumuses$S

ECUASI | LE MATEMATI CE CECOREQRTAVENTUL
UNUI MATERI AL CN CARE SE CONSI DERI
INTIMPUL PROCESELOR MECANFENEMENBIARE kK
DE DEGRADARE A [EEELAHIGA §
Profesor lulian Ana
Grupolkar AConstantin

B icoi

1. Introducere

Inultim i ani un interes deosebit este acor
deteriortri.i el astice, K i “"n special -prob
plastice cu degradare elastictkt [ 1]

NoSiuni ca rigiditanea, (dagr adanpdad arba
el astict, bi furca$Si a (ruinarea) continut,
deformaSiilor, model ar e a mat emat i ct a f e

variabilelor interne sunt fundamentale in ddtarea teoriei de care am amintit.
Pe baza acestor concepte au aptrut model
(1987) precum-pliasmdcelcwl delgasatdare el astict.

Cn ceea ce privekte analiza poatad i atiri m
propriettSil spectrale ale operatorul ui t
ruper e szutL ca o0 pierdere a unicitbtSii S
bi furcaSie |l a pertuorpuliSi i incrementale ale

Pentru astfel de materiale elagtd ast i ce supuse unoriadenctr
p asticitate est e deédeteriorpreaMg essee sd e "~ e tcerripo ragrke

izotropt Ki asociat t, lde mdichtorul der lecalizare ado@at p u S
matera | ul ui , iaidar | ocooanldiizSar e est e Dbi niwmeadint@bi | i
fenomen u | de pl ast iiffenamanulede d@eteribrare ponduae ila sirgularitatea

tensorului de localizare.
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Incee ce urmeazt ne v onmmodeldl mgtematic asetianup r e z e
material elastp | ast i c "~ n car e, pe | ©ngt f eunprooesn u |
de deteriorare. Pentru detalii suplimentare se poate consulta [2].

Pentru o Smdieghkeuret a” rc etévaprecic ©i v ® netdsarema s £ C ¢

Vo m s p umcerpaeiuncomportament plastid a ¢ t , “n timpul pr
se pr esarpaanen cdstfel de comportament, “n co
fLr &t inncerhs tc aapar t f i piarderea coeaiuhi roateridlii dealungul
anumitor suprafeSe. Aceastt acumoestnesedea de
tensiune dite pragos pn udmd gt déeplasticitate,s au  uneor | I
elasticitate @i sensa | ¢ ts <d gatuhci corpul are un comportament elastic).

Prin deteriorarevom “~nSel ege fenomenul de mickor
rezistenSt a materi aluuleuvai t(r anns v & exgalsiudi)n, a x
golurilor ki mi omadrial faestiebmeneri s§ibbstevabil o
raport Cu o conRufni gpurracSe = -ddees x ‘& ctarr medomeafiué c t U a
elastic al corpului (it e n s u | c £ ~ nrcam nuose abpstiel lenitd e plasticitate),

a unor def or mao®i astfelrvamvarhi practicedediegradare ad e f oiei ma S
elastie Acest fenomen treambwaud ullai descr rEgorpdi t at
fiind deci supus unad e g rrieldstice. Acceptad acest fenomenown numi noua rigiditate

e | a sdrept cdiditate elastid. secant, de aceea | egatao aftfelzle c £ ¢
model ar e mat eilana t kEe¢ undedEeestereilgaid i t at ea , @l ast i
e=Cs,undeCeste complianSa elastickt secantt
FLrt " ndoialt “nst, e necesar un criter
fixat £, nco@mmhre degradarea defofimeelastice. Un afl de criteriu vom presupune
c feste scris sufbrma F(s, p) =0, ceiuntegagnilor descrie o
"ncO©Ot dacbpr 0o eaetd es(t)’ seaauinge lao staredetensives i t uat £ p
suprafaSt, atunci o di péste praguls,,conm i noape ad e ma
d e f oiir su@irBentare e°, dat or at d e fdoegralasftd. Vom numi astfel
egalitateaF(s.pj=Odreptc i t er i ul de dieiglastcel are a def or ma

Consi derdende®+det, unde de® est e partea elelastic
incrementale, iade® e st e par femoae ndualtuoir actet degr adare el a
“n cazul plasticitbtSii <cl| asiecetasticeno | ege de e

Totodatt e necesart Ki o0 lege nW@eievaoeudmn
"n Aconcor dakePt @addu i@ gladticei $ r ma S

Setedi n [ 2] telea loegiuinod& d e giseaanhta corduca lac o my

precizae a | egi i d e d eiglastice.aPraetic, modelud rfembaticresteScompte
precizat dact cummmdkde ok rce an e, Fi atdosoarllM denmmc d S
ordinul patru, ce dbL edsecanesc.Si a de variaSie a

2. Problemamat emat i ct
Modelul maematic asociat unui material ca celnce i der a't pant acum

ur mbar el e i [@imdteenatiece: Ki ecuas$S

1. Presupunem ct suntiem “n cazul micilor de
2. Pr es upudieah usdee® caracted e azt de f o ramwmplii,daret | a st |
corespunde deformaSi ei supl i me nilborade tg elasticu mu | &
ca urmare a sctderii ri ge'deistttepuna k @ | def 0 c me
datoratt degeidastitcer i i defor mas$

3. Legea constitutivt baiadaéjt:tEijkl(mfdeélﬂt),ejmdeEijklune e
ese modul ul de rigiditate elastickt secantt
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4 . CunoaitFe®dmMm R'u+nNnR,S numitt func$Si acritetied ded e g r a
“nct-deacare. F(s,/ =pj=0 est e ecuabBdeadegmdaet @¢ ® aka
numi tul parreammetru de "~ nct

4. 1. Presupea=f(s t)E(s,M«0}®ste o mul Si medmesch

Sim R", mul S$i wmheneniubdemd¢omportament pur elastic al corpului.
42 NummpDsupr afaSa de deegasteelare a defor mas$S

4 . 3.mm:oEELﬁnorc‘mallaa 3 de pegradare. S
us
5.Legeadeevoii e (curgere) pentr uieldsacecor maSi a dat c

&= unde ﬁ:‘lé>0,dacaF(s,/):Osid¢®1>O N |
i=0,dacaHs,/) <0OsauF(s,/) =0sigtn ¢ 0)

tensoriedvidierzeeciS de deigelbstdear e a def or ma$

6. Legea de de gisecane®e=/M, ¢ astepchraMgs,

7. Conidlé: 80) F0, is()i=8.

8. Condi Si apratesultc osttseste déemcStirid®aEn.e , «

m numinduse

Leggla dintre mkbrimile considerate "~ n acest
reila$
_ __HF _ pF _ Ngs Ecan
#—nijgﬁ-'Hﬁ,CUH—‘W—'_?; j,ﬁ_H+n dE dkll\/lkl ’
“pk p‘ ij pq—pars' ' ' rsa Dgab
ET =E. - (EijaoM abreS 16) (Mg Eca) & - (M )?p NapEabcdCed 8
ijkd ijkd H+n E. M ) ijkd ijkd F+n E_ M S 0’
pg—pars "'rsa b g pg—pqrs "' rsa a b+
E}led :Eiqu@pqa Eam -
Bibliografie:
[ 1] Rizzi E. , William K. , Car ol I . (199

combining plasticity with elastic degradat.
3-6 1995.

[2]lul i an Ana: i L o ¢ attun maenakeklsted e & 9t ma Sdegr adat
Lucrare de disertaSit,Q00.Uni versitatea din Bu
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DOUII MODELE DE S WBRCAEAREATDE
Profesor Petre
Grup clol ar dAl on Kal
B uteni

Modelul 1
Fie f:(0m)- R f(x="X.
X

a) Dee r mi imeav&lele de monotonie ale IUi
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b) St se cal albilfeze o primitivt

k+1
c) De mo rpentruoscskii Ngke 2, avem: In(k 1) ¢ Af (Xdx (1:M
(k+2) k*

d {(® &b f due St x e P26 Ink

) Se xet@al(P+...+f(n). Dedue St x € 52 ¢nf(X)dX¢Xk-FKI

2

Ink “Jnx n2 *Jnx
— 7 dX¢ x ¢ —+j—-dx

k> '%? 4 '

k
Ink, n2 1 1

e Ar - —-—+=

) NG cS( k 2 k 2

2
f) Demons)e=xtSé canver gentup'rmtreg%ﬂlgﬁdw
Soleu$S
1- 2Inx
a) f'(x) =

pozif estelstrict: r etcae.tPe intervaIuQ\/E,o), flfumMtSi nd ,Mfegeaat i vi
stricttodescresct

b) Facond schi mbaxUexae dem g iz idi=t f de Jdt =
X

.Avem f'(xX)=0Y x= Je. Pe mtervalul(o \/5) fiau i1 Girtg

Inx+1
+C
X
c)fest e dteaseq)e(\/é,s)cdeci pentru
(" k2 2kexek+1Y f(k+1) ¢ f(x) ¢ f(k)

k+1 k+1 k+1

U nf(k+1)dx¢ nf(x)dx¢ nf(k)de fk+D X!

=-te’' +ﬁa‘tdt:-e't(t+1)+c:-

k+1 k+1 '

kﬁf (X)dx ¢ f (k) &

k+1
o KD ¢ af (gaxe MK
k+1? | %

d) Facandn inegalitatea d& c), pek =23,...,k- 1, avan:

'”—3¢ fif (9ax ¢ N2
3 2

2

N4 ¢ & (gaxe M3
2 5

,,,,,,,,,,,

eeeeeeeeecece.

Ik ¢ & (gaxe N D

k? (k-1
In2 Ink

X, —¢”f dx¢ x, - —
2 2 () k k2

X, -'”—2¢~f()dxu xk¢|—2+~f(x)dx. Totodat t
2 2 4 2

K Ink . Ink X

Af (Qdx ¢ x, - — U —+ {f ()dx ¢ X,
5 ra k?

2
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Rezul|4n—2kL+Hne:§_dx¢ ¢m—2+%dx
k 5 X L

“Jn x Inx+]4k__lnk n2 1.1

2Ix? x |, k 2 K 2

f) X~ %, = f(N+)<f@Q)=0. Deut(x,)rste monottwn descresct

Avem: x = f(Q+f@+..+ f(n)>0,(")nz2 2V x, >0 (1)

Din monot ormnxj<e, Yax € fif2) ¥ &, <Ir172 (2)

e) Conform b) aven dx=-

Din (1) si O<(xr12<)m72raejzi(lx:nl);,tels t et mbr gl (xj)teste Deci «
convergent.

Cn d) pun©ndinem: |—n+n“1l(x)dx¢>qe—2k+~b(>k)d§<

- Inn Inn n2 1 1 In2 Inn n2 1 1
U —-- -—+—-Cx ¢ - + -+ =
n n 2 n 2 4 n 2 n 2

AvoOnd “n Ilnwle—dzellmlnn::hmi—o printrecerelalimi “~n i1 negalita

nnn n-o N n- o n

sus jnem&g%d:xn ¢ 2+jln2

Modelul 2

2

Se congl e rf,tg:[O,l]- R, f(X)=e*+x-1si g(x)=1- X+X?- e
a) Studia$Si sensuikifvari aSi ei Ki semnul func
b) Studi afdalSgeaeiu!l va
2
c) St petrisi i{0g], inegalitateal - x ¢ e ¢ 1- x+%.

d) De d ncadeagipentoe " ti [04].

1 -t?

Fi ieul (k) definitprinl, = ﬁﬁdt
n

0

e) DeterminaSi siensul variaSiei acestui K
. e a2 23

f Sitinadalitatea: ¢l ¢

) g §n+2) " 30(n+1)

g) DaSi o val oge®w?lui p astfel "~ nco

Soleu$

a) f'(x) =-e*+1. Cum pentruxi [0,1] aveme * ¢1lr e z u Ift(>d 2 Ocdéci f este
cr etacpd 0, 1] . , fTfoit od tohmd,e s c L

x2 0Y f(x)2 f(OVY f()2 0,(" )xi [0]]

b) g'(x) =-1+x+e* Y g'(x) = f(x). Conforma)f(x)2 0,(" )xi [04]Y g'(x)2 0. Ded
fumg® st e toare pedOcl}k

c) Am v(v)xdog] fedz 0Y eX+x-120V e*21- x (3)

Pe d partad eéstt e toare ped0c¢l} deci:
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2 2
x2 0Y g(x)2 g(0)Y 1- x+%-e‘x21- e Y e‘x¢1-x+X? 4)
; NG
Din (3)si(4) Y 1- xte*¢1- x+7.
4
d) ti [0a]Y t2i [04]. Punad x =t2 in inegalitatea de la c) averh: t? ¢ e’ ¢ 1- t? +t5

1 - t? 1 -2 1 -2
e

&) -1, = dt- dt=-
ch+2+t Ch+1+t cn+2+t)(n+1+1)
desctoresct

dt¢0.Deci(l,). est e «kir

t4

_ 12 -2 -2 e 1t
f (el [od, -2 ¢t ylte® ¢ € ¢° 2
n+2 1+n+t n+1 n+2 n+2 1+n+t n+1 n+1
1 1 1 1%
AL e ¢ L 7 —dtv—%-—ocu ¢—%-—+—
n+ rf ) r{ ) 2¢ 3= n+lc 3 10—
adi{—ﬁq:lnd: 23 :
3(n+2) 30(n+1)
9l, ¢10° dac—+_2i¢10 Y nzg Dar @—767decn ¢ 10 pentru
30(n+1) 3 3
p=77

o s e s s s s s s P s P s P s P P P P P P e P P P Pt P P P P

ENEAGRAMA
Profs or de p6iiFbiicat St

ColegiuCanMabaizli n:
Sinaia

Eneagrma est e o figur t geo mentrunceréNumeale vineoda £ v C
|l a 6enedd fen grececxk
Pentru a o construi, desentm mai "nt ©i tr
"mpart “n trei petrnSoit eebgzatl2e , éi ar punctel e s
Care este regul a direpld? care unim punctele
Vom f acieal:/mp,142857)Unim 1-4-2-8-5-7-1
| at £ ouriqzitate anEneagramei:
2:7 =0,(285714)
3:7 =0,(428571)
4:7 =0,(571428)
5:7 =0,(714285)
6:7 =0,(85142
7:7 =0,9999909¢

De fapt, uteéeiematémpxr@l/ 7)== 7x 0,142857¢-=
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8 1
7 2
5 4
Fig. 1
Cum se explickt aceastt repet ada@dneakacel or
fapt ul ct fiecare din cele kase cifre ale

pr i maie gperipad&d? A
ObservaS$Si raaumotekan iencuzEneagtdmantre MiF aie k a S

Sol,La sunt semitnur i . Eneagr ama sie cupnultet adte dpreniie N
(numerologie, astrologie, etc)
AvOnd din nou imaginea ~n f aSian,cifredetpe ne r
orizontala:8-1 sau 18, adica 81 sau 18
72 sau 27,
63 sau 36,

54 sau 45toate se divid cu 9.

Do
Si 9 Re
8 1
6U3
5 4
Sol Fa
__ larsimetriaciffebr ne conduce | a apenanperabce thatseea c L
di viezui9bi | £
Explor ©nd |l nternetul, veSi tdoartesnula tlea ct
psi hol ogi | a gitumahe.ddr peu senglbirahS$t, sunt m
mat ematict ce akteapttit st fie elucidate " n
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