Axioma supliment matematic-nr.34

PROBLEME PROPUSE PENTRU CICLUL GIMNAZIAL ?
CLASA aV-a

L Ardtagi ci numaral a=2"+2"" +2"% + 2" este multiplu de 23.
Gheorghe Megelea, Bulteni
2. La o impirtire a doud numere naturale suma dintre cat, impdrtitor si rest este 114. Stiind

ci diferenta dintre cat si impirtitor este 55, iar impdrtitorul este cu 2 mai mic decat
triplul restului, aflati cele doud numere.

Nicolae Scuratovschi, Constantia
3. La ,, kcoala cu Ceas”, in locul vestitului ceas austriac s-a instalat, inigial, un ceas
electronic, cu cantegle cite ori apirea pe ecran cifra 2, el suna continuu cit timp
rdmanea cifra 2 afisata”. Stiind c4 indica timpul sub forma de la 00:00 panid la 23:59, si
se stabileascd durata ,concertulailnic.
ktefan Smnrnndoiu, Rm.Valcea

4. Care sunt numerele de forma ¢ = abab divizibile cu 5 stiind c4 suma cifrelor lui ¢ este
18?
Liviu Ardelean, Sibiu
5. Avem trei vase cu apd. Jumdtate din apa aflatd in primul vas o distribuim in mod egal in
celelalte doud vase. Apoi, jumdtate din apa ce se afld acum in al doilea vas o virsim, in
mod egal, in primul si respectiv al treilea vas. In sfarsit, turnim jumitate din apa ce se
afld in al treilea vas, in mod egal, in primul si respectiv al doilea vas.
Dupi aceste operatii constatim cd in primul vas se afli 60 litri de ap, in al doilea 36 litri
de ap4, iar in al treilea 40 litri de apd. Ce cantitate de apa era, initial, in fiecare vas, stiind
cd toate operatiile sunt posibile ?
ktefan Smnrnndoiu, Rm. V0lcea

6. Aflati toate numetele de forma a3bc ,stiind ci suma cifrelor este egald cu 7. ,
Nicolae Radu, Ploielti
7. Stabiliti daci numirul 125% 150 3210 :2% 1100 4 52010 102920 s dvidle cu 5.

Felicia Ozunu, Vulcan

8. Un numir natural, scris in baza 10, cu 6 cifre nenule si distincte, se numeste ,,prietenul
lui 22” daci are suma cifrelor egald cu 22.
a)  Si se scrie 3 numere ,,prietene cu 22”;
b)  Si se arate ci produsul ciftrelor oricirui numdr ,,prieten cu 22 ” se divide cu 30.
loana Li Gheorghe Crnciun, Ploielti

9. Determinagi ultimele cinci cifre ale numarului @ =3- 5 45 ne N,
Dan Coma, Vndnstrita, Olt

10.  Fie numerele
A = 22010 (25)402 n (2335 )6 n (2256 )6 . (2237)2 si

B — %09 (2245 )5 16% 4 g% .98 (215 )29 DY S
Determinati X astfel incat A=B.
Luminita Corneci, Vnlenii de Munte
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Axioma supliment matematic-nr.34

CLASA:a VI-a

1.

10.

11.

Pe o dreapti d se iau punctele A si B. Fie M mijlocul segmentului ( AB) si punctul N

astfel iIncdt N € ABsi N ¢ [AB], Daci P este mijlocul segmentului (MN ), ardtati cd

AN + BN =4MP.

Liviu Ardelean, Sibiu
La un magazin pretul unui calculator este 1500 lei. In urma unei promotii pretul
calculatorului a fost micsorat, vanzdrile au crescut cu 50%, iar Incasdrile au crescut si ele
cu 25%. Care este noul pret al calculatorului?

Gabriel Tica, Bnilelti
Fie numerele x, y, z rationale nenule astfel incat:

2y+3z X+3z 2y+X X 2y 3z

Gabriel Tica, Bnilelti
Fie numidrul N = 70 + 7n+l + 7n+2 + 7n+3 n € N

a) Aflati numirul natural n stiind ¢ N are 81 de divizori.
b) Aridtati cd N este numir compus.
c) Daci n este par ardtati cd N este patrat perfect.
Maria Frusinoiu, Ploielti

Fie unghiurile AOB, BOC, COD, DOA formate in jurul punctului O, astfel incat
m(AOB) = %m(BéC) - %m(CéD) - %m(DéA)'

) Calculati misura unghiului AOB ;
d) Ardtati ci semidreapta opusi semidreptei (OC este bisectoarea
unghiului AOD .
Mihaela lonescu, Ploielti
Se dau punctele coliniare O, A, B, C in aceastd ordine, iar M, N, P respectiv mijloacele
segmentelor [BC], [AC] si [AB]. S4 se arate ¢4 OM + ON + OP = OA + OB + OC.
*%k%
S4 se determine p, g, n numerele naturale din egalitatea p —Q + 6" = 213, stiind cd p si q
sunt numere prime, iar n este un numdér natural nenul. Cate solutii are problema?

Cristinel Mortici, TOrgovilte

Cu cifrele 0,1,2,3,4 scrise o singuri dati se formeaza numarul abcde. Daci

3| cde, 4 | abc si 5 | bed determinati toate numerele de forma abcde.
Dan Coma, Vndnstrita, Olt

1991 1992 1997 7

Sd se arate ca + +o+ <—
19911 19921 19971 10

Gheorghe Achim, Mizil
Demonstrati ca:
A=2+22+23+, ., +22004 gste divizibil cu 13.
Nicolae Stnnicn, Brnila
Un numir natural de trei cifre, divizibil cu 77, ate toate cifrele pate. Si se afle acest
numar.
Liviu Ardelean, Sibiu
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CLASA:a VIl -a
1. Aridtati cd simetricele oricdrui punct fatd de mijloacele laturilor unui triunghi determini
un triunghi congruent cu cel dat.
Gheorghe Stdkta|ani

2. Determinati xe R astfel incat :
X+1 + x+3 + /x+5=4/2 - (\/5+2++/3)
Nicolae Tnlnu, Craiova
3. Fie ABCD un patrulater convex oarecare,dar nu paralelogram,M, N,P,Q mijloacele

laturilor AB,BC,CD,respectiv AD.Notam cu E intersectia dreptelor DM si BQ si cu F
intersectia dreptelor DN si BP.
a) Sa se arate ca MNPQ este paralelogram ,iar MEFN si QEFP sunt trapeze.
b) Demonstrati ca ,daca MEFN si QEFP sunt ambele trapeze isocele,atunci DB este
bisectoare pentru unghiurile ADC si ABC.
Gabriela Leu ,Sinaia
4, Pe laturile [AB] si [BC] ale triunghiului echilateral ABC se construiesc in afard pitratele

ABMN si BCPQ. Si se arate ci:

a) AQ L MCsi[AQ] = [MC];

b) AQNMC={E} si Fe[AC] astfel incat [AF]=[FC], si se arate ci

punctele B, E, F sunt coliniare.
€) AC si MQ sunt paralele.
Maria Negriln Li Anton Negriln, Ploielti

Se considera triunghiul ABC in care pg — B_C Fie M mijlocul laturii [BC], iar D si E

punctele care impart latura [AC] in trei pirti egale, [AD] =[DE] =[EC]. Si se
demonstreze cd unghiul AME este drept.
Maria Negriln Li Anton Negriln, Ploiesti
6. Din multimea perechilor de forma (2k, 2k+1), k€ N*, alegem n elemente, N > 2 si
calculim suma Sp a numerelor care formeazd perechile alese.
a) Exiti n pentru care Sy este cub perfect?
b) Aflagi valorile lui n pentru care Sp = 169.
Stefan Smarandache, BucureLti

y . . 4 5 6 . 1
7 Si se afle numerele rationale x,y,z stiind ca! —=—=— 8l X-y-z=—.
' X y z 225
Dina Vena, Gura Vadului
8. Unghiurile AOB si BOC sunt adiacente suplementare, iar mésurile lor sunt invers

proportionale cu numerele 0,255i 0,2. [ OD semidreaptd opusia semidreptei  [OB, iar
[OE bisectoarea unghiului ( AOD . Calculag m( ( AOB); m( ( BOC); m( ( EOC).
Luminita Corneci, Vnlenii de Munte
9. Se di expresia E(n)=(n +1)2 (n+2)+(n+1)(n+ 2)2 ,ne .S4searate ci E se divide
cu 6.
Liviu Ardelean, Sibiu

. _ _ 11nf—17n+s e
10 Determinati 3 [, astfel incat fractia sa se simplifice cu 2004,

11nul—28n+17

Gheorghe Achim, Mizil
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CLASA:a VIl -a

1.

10.

11.

Si se descompuni in factori E=2a® —b? —ab + 4ac —bc + 2¢?. ' '
Pete Burdulel, PloieLti
Simplificati raportul (=% =16)(x? ~4x-12)415 gj stapiliti multimea numerelor pentru care
(x2=9)(x?-4x—5)+36
acesta are definita valoarea.

Gheorghe Achim, Mizil
Aratati ca numarul N = 32"*— 6" +9.22"“este un patrat perfect,(V)ne N .
Mihaela Doinaru, Sinaia
Se considera numerele reale strict pozitive X si y astfel incat:  (1+2x)3+4y)=5.

Sa se arate ca:16xy + 1 > 32. Generalizare.
X

DanaPaponiu, Drobeta Turnu Severin
Sa se rezolve in N sistemul de inecuatii:

a’—a<2b+3c-16
b?-2b<a+3c-11
c?-2c<2a+2b-2

Mihaela Doinaru, Sinaia
Demonstrati egalitatea:

(2°-1)-(3 -1)-..-(L00° —1) 3367
(2°+1)- (3 +1)-...-(100° +1) 5050

Constantin Saraolu, Ravalmea

Paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C’D’ are laturile AD = AA’ = asi AB = 2a.
Punctul E este proiectia punctului A pe diagonala BD'. Calculasi:
a) masura unghiului diedru format de planele (D’AB) si (BCD).
b) aria triunghiului AD’B.
¢) lungimea segmentului C’E.

Magdalendaria Georges Mihail Feeneanu,Pbie
Triunghiurile ascutitunghice ADB si ADC sunt situate in plane diferite si AB = AC . S4

se demonstreze ci: AD L BC & (ADB = ( ADC. ,
Stefan Smarandache, Bucurelti
Se di triunghiul ABC cu m( (A) =90°. Pe planul tringhiului ABC se ridicd

perpendiculara AV=10(2+/3) cm. Daci AC=8cm si misura unghiului format de

planele (VBC) si (ABC) este de 75°, calculati volumul piramidei VABC.
Gheorghe Achim, Mizil

Fie ABCD o piramidd in care AC = BC = 2 si AB = AD = BD = CD 22\/5.
Determinati distanta de la punctul A la planul (BCD).
lonela lonescu, Vnlenii de Munte

Stiind cd X € [8,13] calculati valoarea expresiei E= \/X2 —-16x+64 + \/X2 —26X+169.
Emilian Deaconescu, Ploielti
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