CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
“ PETRU MOROSAN-TRIDENT ”
“ MEMORIALUL MIRCEA GANGA ”
Editia a VII-a, Sectiunea A (M),

Braila, 6 - 8.11. 2009

ClasaalXa

1. Se considera triunghiul ABC, dreptunghic in A,BC =a, AC =b, AB =c. Iniltimea din A,

bisectoarea interioard din B si mediana din C sunt concurente daci si numai daci b® = ac.

Prof. Gheoghe Alexe, Bridiila

2. Daci numerele reale strict pozitive a,b,c satisfac relatia a® +b*+c? +a+b+c=2, demonstrati

ca.
1 1 1
+ +
c+ab b+ca a+bc

>2,
2

Prof. Adriana si Lucian Dragomir, Otelu-Rosu,
Revista de Matematica de Brdila nr.4

3. Si se determine zsiyel stind cd [x]+[x+ yz]z[ﬂ,(v)xGD unde [x]este partea

intreagd a numarului X.

Prof. Gabriel Daniilescu, Braila

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 2 ore.
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1. Fie ABCDE un pentagon si M,N,P,Q punctele de intersectie ale segmentelor ce unesc
mijloacele laturilor opuse 1in patrulaterele BCDE,CDEA, EABD, ABCE respectiv. Sa se

demonstreze ca MNPQ este paralelogram daca si numai daca ABCD este paralelogram .

Traian Tamdian, Carei
Gazeta Matematicda nr.4/2009

2. Daca a,b,c >0 astfel incat ab+ac +bc =3. Demonstrati ca

a’(a+b) . b*(b+c) . c*(c+a)

>2.
a’+ab+b®> b’+bc+c® c’+ac+a’

Carmen si Viorel Botea, Braila

3. Sa se determine functiile f :7J x[J —[] cu proprietatile
f(x+y z+t)=f(x2)+f(y,t),(V)x,y,z,tel

fF2(xy)=f(x+y*2xy),(V)x yel.

Andrei Velicu,Constanta
Gazeta Matematica nr.1/2009
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n n-1..1
a) ecuatia X** =o,xeS_,ael] "nuare solutiiin S, .

1 2..n
1. Fie permutarea o €S ,o =( junde n=4k+2,k >1. Sa se arate ca:

b) nu exista permutdrile 7,,7,,....,7,,, €S,,1 21 astfel incéat 7,7, =7,7, =...7, 75, =T, 47, =0 .
¢) produsul tuturor permutarilor din S, este o permutare pard, indiferent de ordinea permutarilor
din produs.

Gheorghe Alexe, Briaila

2. Si se determine A, B e M (L ) care verifica egalitatea :

0 2009 O
AB=BA=| 0 0 2009 |.
2009° 0 0

Gabriel Daniilescu, Brdgila

3. Fie sirurile de numere reale (a,) ,(b,) . Sa sc arate ca daca:

a, +b, >0si a+b’-3ab, sl_—n,(v)n >1
n

atunci sirurile sunt convergente si sa se afle limitele lor.

Dan Negulescu, Brdiila

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 2 ore.
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1. Fie (G,-)un grup multiplicativ avand elementul neutru esi aun element al sau astfel incét
axa™ =x°,(V)xeG.Sa se arate ca xax ' =a’,(V)xeG.

Dumitru si Rodica Balan, Galati

X

2. Si se determine primitivele functiei f:0 —[0, f (x)= T ENCE
+27 4+

Dan Negulescu, Bridiila

3. Pentru functia f :[J —[] consideram M, ={¢):D — [ |(p continuasi fogp= f}.

a) Ardtati cd M este monoid cu operatia de compunere a functiilor.

b) Tn cazul f (x)=x*—2x,(V)xell, demonstrati ca M, are patru elemente.

c) Incazul f(x)=cosx,(V)xe,daci peM, demonstrati ci¢ este derivabild pe’) —{kz|k l}.

Dati exemplu de o functie ¢ € M, care sa nu fie derivabild in nici un punct de forma kz,k (1.

Radu Vasile, Braila

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 2 ore.



