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1. Fie numerele reale pozitive a,,a,,a,,...,a,, astfel incat

a +a,=4,a,+a, :ﬂ,a3+a4 :ﬂ,a4+a5 =ﬂ,...,a19+a20 =— Si
3 5 7 3

a+a, a,+a, a,+a +a .
e B R B Tl B il 1 Demonstrati ca A > 19.
alaZ a2a3 a3a4 a19a20

A

Prof Nicolae Radu,Ploiesti
2. Rezolvati ecuatia:
[X* —4x+4] = [-2x* +8x—6].
Prof. Petre Nachila , prof Catalin Nachila,Ploiesti

3. Fie ABCDEF un hexagon convex oarecare, G1,G, centrele de greutate ale
AACE, ABDF, H;,H; ortocentrele AACE, ABDF si G punctul din planul hexagonului cu

_— — — s s

a) Aratati cd G,A+G,C +G,E =0.

b) Aratati ca G—ld Si @ sunt vectori coliniari.

- 1—,

c) Daca hexagonul are toate varfurile pe un cerc aratati ca G,G = P H.H,.
prof. Leu Gabriela, Sinaia
4. Fie triunghiul ABC , M - mijlocul lui [BC],D € (AB), E €(AC), DEn AM ={N}.
Demonstrati ca:
a) daca N este mijlocul lui [DE], atunci vectorii ﬁgi BC sunt coliniari.

b) daca N este mijlocul lui [AM] si 2DB =3DA, atunci vectorii ME si BN sunt coliniari.

Prof . Claudiu Militaru, Ploiesti

SUCCES!

Nota:

Timp de lucru : 3 ore. Fiecare subiect se noteaza cu puncte de la 1 1a 10
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1. Demonstrati inegalitatea log,(1+a+Db)-log,(1+b+c)-log,(1+c+a)<1,
stindcaa,b,c>0sia+b+c=3.
Prof. Doinaru Mihaiela, Sinaia

2. Rezolvatj ecuatia : x+ﬂf2X(x+1) =x+1.

Prof Necula Gabriel, Plopeni
3. Fie nun numar intreg.
a) Daca r este restul impartjrii lui n®la 9, aratatji ca r < {0,1,8}.

b) Demonstrati ca [3/9n+1] =[ ¥9n+ 7], unde [x] reprezinta partea intreaga a
numarului real Xx.

Prof Cezar Apostolescu , Ploiesti

4. Fie (zn)n>1 un sir de numere complexe de acelasi modul, cu proprietatea ca
2t =12,,-12,,, ¥V k>2.8tind ca cel putin trei termeni ai sirului sunt numere reale,
aratati ca multimea termenilor sirului este finita.

Gazeta Matematica 2009

SUCCES!

Timp de lucru : 3 ore. Fiecare subiect se noteaza cu puncte de la 1 1a 10
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,n>0.Sa se calculeze limn®x’

X n—o0

n+1l
G.M.4/2009

1. Fie sirul (Xn)n>o definit prin xo>0, X, +X, +...+ X, =

2.Fie sirul (ap)hnen cu proprietatile :
a) a,>0, VneN

b) a7, -a’ =27+2a,,-a;, vneN Sasearate ci lima, =3

N—o0

Prof. Octavian Purcaru-Ploiesti

3.Pentru fiecare numar natural consideram matricea de ordinul 3 :
Z[M] 2[\/n+2] Z[M]

A, =| oWn+4l  olinis] - olVni6]
olVn+7] - olVn+8]  olVn+9]

.Sa se arate ca exista ke N astfel incat Vn>k, neN,

matricea A, nu este inversabila (am notat cu [a] —partea intreaga a lui a).
Prof.Emil Vasile -Ploiesti

2
4. Se considera matricele A=(z ¢ b] a,b,eeC, B:G 2} sineN*
a

(a+bs)' +(a-bs)" (a+be)"—(a-bs)"

a) Sa se demonstreze ca: A" = )2 n 2 n
(a+beg)" —(a—be) (a+be)" +(a—be)
2¢ 2

b) Sa se calculeze B"
c) Sa se rezolve in My( C) ecuatia X"= B
Prof. Cezar Apostolescu-Ploiesti

SUCCES!
Nota:
Timp de lucru : 3 ore. Fiecare subiect se noteaza cu puncte de la 1 la 10
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. X =1)dx
1. Calculati a)II:I ( ) X e (0,4+0).

XVX® +2X% + X2 + 2% +1
Prof. Gabriel Necula - Plopeni

9x® +9mx’ + (18 +2m?)x +12m

- dx,x>0,m>0,neN" n>3
(3x2+2mx+5)

b) I, = |

Prof. Doinaru Mihaiela-Sinaia

2. Se considera sirurile :

2a + X
2a—X

2a+ X .
dx , unde a>0, fixat, neN

a
I= Isinznx-ln
a 2a—X

a
dx si Kn:jsinznx -In
0

a) Sasearateca liml, =0

n—oo

b) Sa se calculeze lim K
n—oo

Prof. Octavian Purcaru-Ploiesti

3. Fie A un inel cu proprietatea ca daca xe A si x*=0, atunci x=0.Fie a,b,ce A, astfel incat
a=ab, b=bc, c=ca. Sa se arate ca a=b=c.
G.M.9/2008

4. Pe R se defineste legea de compozitie xoy=xy—ax—ay+a’+a, ac R .
a) Determinati «,f R pentru care intervalul [«, £] este parte stabila in raport cu
legea si pentru care S —a este maxim ;
b) Pentru «, determinati la punctul a), aflati multimile H c [«, #] astfel incat

(H,°) grup.
Prof. Militaru Claudiu —Ploiesti

SUCCES!
Nota:
Timp de lucru : 3 ore. Fiecare subiect se noteaza cu puncte de la 1 la 10



